çÅÏÍÅÔÒÉÑ: ÌÉÓÔÏË 8. çÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ (27.10.2004)

õÇÌÏÍ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÔÏÞËÉ A É ÐÒÑÍÏÊ l ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÐÏÌÏŒÉÎÕ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ÕÇÌÁ, ÏÂÒÁÚÏŒÁÎÎÏÇÏ ÌÕÞÁÍÉ Ó ŒÅÒÛÉÎÏÊ A, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÐÒÑÍÏÊ l.

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ ff | ÕÇÏÌ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔÉ, a | ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ e^{−a} = tg(ff=2).

úÁÄÁÞÁ 2. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÔÁËÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: ch a sin ff = 1, sh a tg ff = 1 É th a = cos ff.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÓÕÍÍÁ ÕÇÌÏŒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÍÅÎØÛÅ ß.

œÅÌÉÞÉÎÙ ÕÇÌÏŒ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ff, fi É fl, Á ÄÌÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÈ ÉÍ ÓÔÏÒÏÎ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ a, b É c.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ fl ŒÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: Á) ch c = ch a ch b; Â) th a = sh b tg ff.

úÁÄÁÞÁ 5. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÚÁÄÁÞÉ 4 ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ fl ŒÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÔÁËÖÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: sh a = sh c sin ff, th b = th c cos ff, cos ff = ch a sin fi, ctg ff ctg fi = ch c.

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ŒÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: Á) sh a sin ff = sh b sin fi = sh c sin fl

(ÔÅÏÒÅÍÁ ÓÉÎÕÓÏŒ);

Â) ch a = ch b ch c − sh b sh c cos ff (ÔÅÏÒÅÍÁ ËÏÓÉÎÕÓÏŒ.)

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓŒÑÚÁÎÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ:

Á) ch a sin fi = ch b sin ff cos fl + cos ff sin fl; Â) ch a = cos ff + cos fi cos fl sin fi sin fl . úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÅ ÕÇÌÙ ÄŒÕÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ ÒÁŒÎÙ, ÔÏ ÒÁŒÎÙ É ÓÁÍÉ ÔÒÅ- ÕÇÏÌØÎÉËÉ.

úÁÄÁÞÁ 9. Á) ðÕÓÔØ ds | ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÂÌÉÚËÉÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ (x; y) É (x + dx; y + dy) Œ

ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ds = √ dx^2 + dy^2 y . Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ËÒÕÇÅ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÂÌÉÚËÉÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ w É w + dw ÒÁŒÎÏ 2|dw| 1 − |w|^2 . úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÁ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ r ÒÁŒÎÁ 2ß sh r.

úÁÄÁÞÁ 11. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ff ¡

(n − 2)ß n ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ n-ÕÇÏÌØÎÉË, ŒÓÅ ÕÇÌÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÙ ff É ŒÓÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÙ.

Â) ðÒÉ ËÁËÉÈ n ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ n-ÕÇÏÌØÎÉË Ó ÕÇÌÏÍ ff = 2ß n (Ô. Å. Ó ÓÕÍÍÏÊ ÕÇÌÏŒ 2ß)?

úÁÄÁÞÁ 12. ôÒÉ ÕÇÌÁ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ ß=2, Á ÞÅÔŒÅÒÔÙÊ ÕÇÏÌ ÒÁŒÅÎ fl. îÁÊÄÉÔÅ fl, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÙ ÄÌÉÎÙ a É b ÓÔÏÒÏÎ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÈ ÐÒÑÍÙÅ ÕÇÌÙ.

úÁÄÁÞÁ 13. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ, ŒÏÓÓÔÁŒÌÅÎÎÙÊ ÉÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎÙ AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÅÎ ÐÒÑÍÏÊ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÊ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ AC É BC.

Â) ðÕÓÔØ X → X^′ | ÉÚÏÍÅÔÒÉÞÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÎÁ ÄÒÕÇÕÀ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ XX^′ ÌÉÂÏ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ, ÌÉÂÏ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

úÁÄÁÞÁ 14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÍÅÄÉÁÎÙ ÄÅ- ÌÑÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Œ ÏÄÎÏÍ É ÔÏÍ ÖÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ?

úÁÄÁÞÁ 15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÁ ÓÒÅÄÎÅÊ ÌÉÎÉÉ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÍÅÎØÛÅ ÐÏÌÏŒÉÎÙ ÄÌÉ- ÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ.