îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö ðÁÒÁÍÏÎÏŒÁ é.í.

óÐÅÃËÕÒÓ çòõððù é áìçåâòù ìé ïÓÅÎØ 04 ìÉÓÔÏË 1

1) çÒÕÐÐÙ SL(2; C ) É P SL(2; C ):

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ SL(2; C ) ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ ÓÏ ÓŒÏÉÍ ËÏÍÍÕÔÁÎ- ÔÏÍ.

Â) îÁÊÄÉÔÅ ÃÅÎÔÒ Z ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ.

Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÁËÔÏÒÇÒÕÐÐÁ P SL(2; C ) = SL(2; C )=Z ÐÒÏÓÔÁ. 2) ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÇÒÕÐÐ ìÉ

Á) R −→ T^1;

Â) GL(2; R) −→ R^∗;

Œ) GL(2; C ) −→ C^∗ (ËÁË ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ É ËÁË ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÇÒÕÐÐ ìÉ).

3) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ

Á) ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÇÒÕÐÐÙ ìÉ ÎÁ ÇÌÁÄËÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ, ÏÒÂÉÔÙ ËÏÔÏ- ÒÏÇÏ ÎÅ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÍÉ;

Â) ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÇÒÕÐÐ ìÉ, ÏÂÒÁÚ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐ- ÐÏÊ ìÉ.

4) îÁÊÄÉÔÅ ÑŒÎÙÊ ÍÁÔÒÉÞÎÙÊ ŒÉÄ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÇÒÕÐÐ: SO(2; R); SO(1; 1); SU(2); SU(1; 1):

5) òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ T ÇÒÕÐÐÙ G, ÏÐÉÛÉÔÅ (Á Œ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ É ÎÁÒÉÓÕÊÔÅ) ÏÒÂÉÔÙ ÇÒÕÐÐÙ G Œ ËÁÖÄÏÍ ÉÚ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ:

Á) G = SL(2; R) É G = GL(2; R); T = Ad; Â) G = SL(2; R) É G = GL(2; R); T = Bil; Œ) G = SL(2; C ) É G = GL(2; C ); T = Herm

6) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

Á) ÇÒÕÐÐÁ GL(1; C ) ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; Â) ÇÒÕÐÐÁ SL(2; R) ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; Œ) ÇÒÕÐÐÁ SL(2; C ) ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÁ ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅ- ÒÅ (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÁ).

7) ðÒÅÄÓÔÁŒÉŒ ÔÅÌÏ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ H Œ ŒÉÄÅ ÄŒÕÍÅÒÎÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, ÏÐÉÛÉÔÅ

Á) ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ H^∗ , Â) ÍÕÌØÔÉÐÌÉËÁÔÉŒÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ ËÁË ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÇÒÕÐÐÙ GL(2; C ).

8) îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÇÒÕÐÐ ìÉ:

Á) O(n), SO(n), SO(p; q); Â) Sp(2n);

Œ) U(n), SU(n), SU(p; q).

9) äÌÑ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÉÚ ÇÒÕÐÐ, ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ Œ ÚÁÄÁÞÅ 8, ÄÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÇÒÕÐ- ÐÏÊ ìÉ.

10) îÁÊÄÉÔÅ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐ SL(2; F_q ), P SL(2; F_q ).