îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô äÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ ÐÏ ËÕÒÓÕ çòõððù é áìçåâòù ìé (24 ÆÅŒÒÁÌÑ - 2 ÍÁÒÔÁ) äÌÑ ÐÏÌÕÞÅÎÉÑ ÏÃÅÎËÉ "ÏÔÌÉÞÎÏ" ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÅÛÉÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÙ æáíéìéñ, éíñ é ïôþåóôœï ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï òÁÂÏÔÙ ÓÄÁŒÁÔØ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ ÄÏ ŒÅÞÅÒÁ 2 ÍÁÒÔÁ ŒËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ

1. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÐÑÔÉÍÅÒÎÙÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ÒÁÚÒÅÛÉ- ÍÙÍÉ,

Á) ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C ; Â) ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ R.

2. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÓŒÑÚÎÙÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÐÑÔÉÍÅÒÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ ìÉ, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ÒÁÚÒÅÛÉÍÙÍÉ.

3. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ S = ad∘T_n ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ sl(2) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ gl(n + 1), ÇÄÅ T_n | ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ sl(2) ÓÏ ÓÔÁÒÛÉÍ ŒÅÓÏÍ n, Á ad | ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÎÏÅ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ gl(n + 1).

4. ðÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ g = sl(3; C )

(a) òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ L ÁÌÇÅ- ÂÒÙ ìÉ g = sl(3; C ) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ ÔÒÅÈ ÐÅÒÅ- ÍÅÎÎÙÈ C [x; y; z]. ðÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ Ó ËÁËÉÍÉ ÓÔÁÒÛÉÍÉ ŒÅÓÁÍÉ ŒÓÔÒÅÞÁÀÔÓÑ Œ ÜÔÏÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ?

(b) œÙÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÙÅ ÆÏÒÍÕÌÙ ŒÌÏÖÅÎÉÑ g = sl(3; C ) ⊂ vect(2) = derC [x; y], ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ g ÎÁ ÐÒÏ- ÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ C P^2 .

(c) ïÇÒÁÎÉÞØÔÅ ÎÁ g ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ T_˘ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ vect(2) Œ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ C [x; y], ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ

T_˘(D)f = D(f) + ˘divD · f; ÇÄÅ D ∈ vect(2); f ∈ C [x; y]; ˘ ∈ C ;

(ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÜÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÞÅÒÅÚ ø_˘) É ÚÁÄÁÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ g = n_− ⊕ h ⊕ n_+ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ 1 ∈ C [x; y] ÏËÁÚÁÌÁÓØ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÍ ŒÅËÔÏÒÏÍ.

(d) îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÓÉÓÔÅÍÕ ËÏÒÎÅÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ g É ŒÅÓÏ- ŒÕÀ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ø_˘ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÅÇÏ ŒÅÓÏŒ).

(e) œÙÑÓÎÉÔÅ, ÐÒÉ ËÁËÉÈ ˘ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ø_˘ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ. òÁÚ- ÌÏÖÉÍÏ ÌÉ ø_˘ Œ ÔÅÈ ÓÌÕÞÁÑÈ, ËÏÇÄÁ ÏÎÏ ÐÒÉŒÏÄÉÍÏ?

(f) õÓÔÁÎÏŒÉÔÅ ÓŒÑÚØ ÍÅÖÄÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍÉ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁÍÉ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÊ L É ø_˘.