òÉÍÁÎÏŒÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÌÉÓÔÏË 1

ÏÓÅÎØ 2004

1. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ C P^1 ÎÅÔ (ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ) ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ ÓÔÅÐÅÎÉ ¿ 0 ÎÅÔ ÎÁ C P^n ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ n.

2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ ÎÁ C P^1. 3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ g ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉ- ÐÔÉÞÅÓËÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g.

4. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÅÓÔØ ÄŒÅ ÌÉÎÅÊÎÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ C P^1.

5. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÒÏÄÁ ¿ 1, ÄÏÐÕÓËÁ- ÀÝÁÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ 2 ÎÁ C P^1, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ. 6. ðÕÓÔØ X | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÒÏÄÁ g É p_1; p_2; q_1; q_2 ∈ X | ÞÅÔÙÒÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÄÉŒÉÚÏÒÙ p_1 +p_2 É q_1 + q_2 ÌÉÎÅÊÎÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÄÉŒÉÚÏÒÏŒ ŒÉÄÁ 2p, ÇÄÅ p ∈ X, ÌÉÎÅÊÎÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ p_1 + p_2?

7. ðÕÓÔØ ÄÌÑ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ŒÙÐÏÌ- ÎÅÎÙ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ deg D = 2 É l(D) = 3. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ∼= C P^1. 8. ïÓÏÂÁÑ ÔÏÞËÁ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔØÀ ÔÉÐÁ A_n, ÅÓÌÉ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÚÁÍÅÎÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÐÅÒÅ- ŒÏÄÑÝÅÊ ÜÔÕ ÔÏÞËÕ Œ (0; 0), ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ËÒÉŒÏÊ Ë ŒÉ- ÄÕ z^2 +w^{n+1} = 0. îÁÊÄÉÔÅ ÒÏÄ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d Ó ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÓÏÂÏÊ ÔÏÞËÏÊ, ËÏÔÏÒÁÑ Ë ÔÏÍÕ ÖÅ ÉÍÅÅÔ ÔÉÐ A_n.

(ïÓÏÂÅÎÎÏÓÔØ A_1 | ÜÔÏ ÚÎÁËÏÍÙÊ ÎÁÍ ĂÎÏÄĄ, ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔØ A_2 ÎÁÚÙŒÁ- ÅÔÓÑ ËÁÓÐÏÍ (cusp), ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔØ A_3 | ÔÏÞËÏÊ ÓÁÍÏËÁÓÁÎÉÑ (tacnode).) 9. ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ, ÞÔÏ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÎÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÁÑ ÏÓÏÂÅÎ- ÎÏÓÔØ ÌÏËÁÌØÎÏ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ zw(z + w)(z + 2w) = 0.