òÉÍÁÎÏŒÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÌÉÓÔÏË 2

ÏÓÅÎØ 2004

1. ðÕÓÔØ X | ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ É p ∈ X. æÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÏ M_p=O_p, ÇÄÅ O_p É M_p | ËÏÌØÃÏ ÒÏÓÔËÏŒ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ É ÐÏÌÅ ÒÏÓÔËÏŒ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÇÌÁŒÎÙÈ ÞÁÓÔÅÊ Œ ÔÏÞËÅ p. ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ X ËÏÍÐÁËÔÎÁ, É ÐÕÓÔØ Œ ÔÏÞËÁÈ p_1; : : : ; p_n ∈ X ÚÁÄÁÎÙ ÇÌÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ f_1; : : : ; f_n. ðÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ X, ÉÍÅÀÝÁÑ ÇÌÁŒÎÕÀ ÞÁÓÔØ f_i Œ ÔÏÞ- ËÅ p_i, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ! ÎÁ X ÉÍÅÅÍ ∑ i Res_{pi} f_i! = 0.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ ¿ 1 ÎÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

3. ðÏ ÁÎÁÌÏÇÉÉ Ó ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÍÉ ÆÏÒÍÁÍÉ, ÎÁ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÙ, ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÍÙÅ Œ ÌÏ- ËÁÌØÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ Œ ŒÉÄÅ f(z)(dz)^2 (ŒÓÅ ÆÕÎËÃÉÉ f ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙ). îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÏŒ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÒÅÄÓÔÁŒØÔÅ ÜÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Œ ŒÉÄÅ L(D) ÄÌÑ ÐÏÄÈÏÄÑÝÅÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D.) 4. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ¿ 3, ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ. 5. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÎÅ ŒÓÑËÉÊ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ∑ !_j ȷ_j , ÇÄÅ !_j ; ȷ_j | ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÅ ÆÏÒÍ.

6. ïÐÉÛÉÔÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ C P^{g−1}, ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ÏÂÒÁÚÏÍ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉ- ÞÅÓËÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g ÐÒÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ. 7. ðÕÓÔØ D | ÄÉŒÉÚÏÒ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, l(D) = n ¿ 0. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÙÂÒÁÎÎÙÈ ÏÂÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ n ÔÏÞÅË p_1; : : : ; p_n ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ l(D − p_1 − : : : − p_n) = 0.

8. ðÕÓÔØ D_1; D_2 | ÄÉŒÉÚÏÒÙ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ l(D_1) = n_1, l(D_2) = n_2, ÐÒÉÞÅÍ n_1; n_2 ¿ 0. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ l(D_1 + D_2) ⩾ n_1 + n_2 − 1. íÏÖÅÔ ÌÉ ÜÔÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÂÙÔØ ÓÔÒÏÇÉÍ?