òÉÍÁÎÏŒÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÌÉÓÔÏË 3

ÏÓÅÎØ 2004

1. ðÕÓÔØ X | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ŒÌÏÖÉÔØ X Œ C P^n ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ n ¿ 0 ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÎÁ ÂÅÓ- ËÏÎÅÞÎÏ ÕÄÁÌÅÎÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÌÅÖÁÌÁ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÁ ÔÏÞËÁ. íÏÖÎÏ ÌÉ ŒÌÏÖÉÔØ X Œ C P^n ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÁ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÕÄÁÌÅÎÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÔÏÞÅË ŒÏÏÂÝÅ ÎÅ ÂÙÌÏ?

2. ðÕÓÔØ X | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, É ÐÕÓÔØ ÄÉŒÉÚÏÒ D ÎÁ X ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÔÅÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ, ÞÔÏ 0 ¡ deg D = dim |D|. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ∼= C P^1. (ðÏÓÔÁÒÁÊÔÅÓØ ÎÅ ÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÔÅÏÒÅÍÏÊ òÉÍÁÎÁ{òÏÈÁ.) 3. ðÕÓÔØ X ⊂ C P^2 | ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÐÑÔÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ É p; q; r ∈ X | ÔÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. îÁÊÄÉÔÅ l(p + q + r). 4. ðÕÓÔØ D | ÄÉŒÉÚÏÒ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ (É ÔÅÍ ÓÁÍÙÍ ÒÏÄÁ ¿ 1) ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ l(D) ¿ 1 É deg D = 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ |D| ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

5. ðÕÓÔØ X | ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ X ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÌØËÏ ÏÄÉÎ, Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÜËŒÉŒÁ- ÌÅÎÔÎÏÓÔÉ, ÄÉŒÉÚÏÒ D, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ deg D = 2 É dim D = 1. 6. ðÕÓÔØ X | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÎÅÏ- ÓÏÂÏÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ 5.

Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÒÉÇÏÎÁÌØÎÏÊ.

Â) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ X ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅÍ ËŒÁÄÒÉË.

7. ðÕÓÔØ X | ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÒÏÄÁ 1, É ÐÕÓÔØ p ∈ X. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ X, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÔÏÞËÕ p, ËÏÎÅÞ- ÎÁ. (ó ÐÏÍÏÝØÀ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ Œ ŒÉÄÅ ÆÁËÔÏÒÏŒ C ÐÏ ÒÅÛÅÔËÅ ÎÅÔÒÕÄÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ É ŒÓÅ ÔÁËÉÅ X, É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÇÒÕÐ- ÐÙ; ÐÏÐÒÏÂÕÊÔÅ, ÏÄÎÁËÏ, ÓÄÅÌÁÔØ ÚÁÄÁÞÕ, ÐÏÌØÚÕÑÓØ ÔÏÌØËÏ ÔÅÍ, ÞÔÏ ÂÙÌÏ Œ ËÕÒÓÅ.)