òÉÍÁÎÏŒÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ: ÄÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ

ÏÓÅÎØ 2004

òÅÛÅÎÉÑ ÐÒÉÎÉÍÁÀÔÓÑ ÄÏ ŒÅÞÅÒÁ ÐÑÔÎÉÃÙ 17 ÄÅËÁÂÒÑ ŒËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ

òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ Ó ÔÉÔÕÌØÎÏÇÏ ÌÉÓÔÁ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÙ ÆÁÍÉÌÉÑ, ÉÍÑ É ÏÔÞÅÓÔŒÏ ÓÄÁÀÝÅÇÏ

1. îÁÊÄÉÔÅ ÒÏÄ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÒÉÍÁÎÏŒÙÈ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÅÊ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍ:

Á) w^5 = (z − 1)(z − 2)(z − 3)(z − 4); Â) w^3 + z^3 + w^5 − z^5 = 0.

2. ïÓÏÂÁÑ ÔÏÞËÁ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔØÀ ÔÉÐÁ E_8, ÅÓÌÉ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÚÁÍÅÎÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÊ ÜÔÕ ÔÏÞËÕ Œ (0; 0), ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ËÒÉŒÏÊ Ë ŒÉÄÕ z^3 + w^5 = 0. îÁÊÄÉÔÅ ÒÏÄ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉ- ŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d Ó ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÓÏÂÏÊ ÔÏÞËÏÊ, ËÏÔÏÒÁÑ Ë ÔÏÍÕ ÖÅ ÉÍÅÅÔ ÔÉÐ E_8.

3. ðÕÓÔØ C ⊂ C P^3 | ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÔÒÁÎÓŒÅÒÓÁÌØÎÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÐÏ- ŒÅÒÈÎÏÓÔÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ 3 É 4 É D | ÄÉŒÉÚÏÒ ÓÔÅÐÅÎÉ 4 ÎÁ C. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ l(D) ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ. 4. ðÕÓÔØ f | ÃÅÌÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÄÎÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÇÏ. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÃÅÌÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ g, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ g(z+1)−g(z) = f(z) ÐÒÉ ŒÓÅÈ z.

5. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÒÏÄÁ 2 Ó ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÊ ÍÁÔÒÉ- ÃÅÊ ÐÅÒÉÏÄÏŒ?