ðÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ SL_2(R). üËÚÁÍÅÎ.

G ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÕÀ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÕÀ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÕÀ ÇÒÕÐÐÕ.

1. ðÕÓÔØ G ÁÂÅÌÅŒÁ. ëÏÇÄÁ Õ ÎÅÅ ÅÓÔØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÕÎÉÔÁÒÎÙÅ ÐÒÅÄÓÁŒÌÅÎÉÑ, ÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍÙÅ Ó ËŒÁÄÒÁÔÏÍ?

2. ðÕÓÔØ G ËÏÍÐÁËÔÎÁ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ œ_ff ÓÏŒÏËÕÐÎÏÓÔØ ÅÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉ- ÍÙÈ ÕÎÉÔÁÒÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

∩ Ker œ_ff = {e} . 4. (a) ðÕÓÔØ G | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÏÍÐÁËÔÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ˚ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÊ ÍÏÒÆÉÚÍ ff : G → ˚, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ˚^′ É ÌÀÂÏÇÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÇÏ ÍÏÒÆÉÚÍÁ ff^′ : G → ˚^′ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÊ ÍÏÒÆÉÚÍ fi : ˚ → ˚^′, ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÊ ff^′ = fi ∘ ff.

(b) þÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ˚ ÄÌÑ G = Sl_2(R)?

5. îÁÊÄÉÔÅ ËÁËÏÅ-ÎÉÂÕÄØ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÄÌÑ ÃÅÎÔÒÁ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÊ ÏÂÅÒÔÙŒÁÀÝÅÊ U(sl_3(C )).

6. ðÕÓÔØ L | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÕÎÉÔÁÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ Sl_2(R) Ó ÉÎÆÉÎÉÔÅÚÉÍÁÌØÎÙÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏÍ ¸. ðÕÓÔØ ˙ | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ëÁÚÉÍÉÒÁ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ¸(˙) | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏ.

7. ðÕÓÔØ T | ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ R ÓÄŒÉÇÁÍÉ Œ L^2(R). äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ

(Á) ìÀÂÏÊ ÍÁÔÒÉÞÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÜÔÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.

(Â) íÁÔÒÉÞÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÜÔÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÌÀÂÏÊ ËÕÓÏÞÎÏ- ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ.