íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ óéííåôòéþåóëéå óôåðåîé

ìåëãéñ 1.

Abstract. ðÏÎÑÔÉÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ. ïÓÎÏŒÎÙÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ. ðÒÉÍÅÒÙ.

ðÕÓÔØ X | ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. îÁ ÅÇÏ ÄÅËÁÒÔÏŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ X^n ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍÉ ÔÏÞÅË ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ˚_n. æÁËÔÏÒ (ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÏÒÂÉÔ) X^n ÐÏ ÜÔÏÍÕ ÄÅÊÓÔŒÉÀ, Ó ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ n-ÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ X É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ X^{(n)}. éÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÜÌÅÍÅÎÔÙ X^{(n)} ÜÔÏ ÎÁÂÏÒÙ (x_1; : : : ; x_n) ÔÏÞÅË ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X, ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ, Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÏÒÑÄËÁ; ÍÙ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÔÁËÉÅ ÎÁÂÏÒÙ (\ÍÕÌØÔÉÍÎÏÖÅÓÔŒÁ") ÓÉÍŒÏÌÏÍ ((x_1; : : : ; x_n)).

ïÐÅÒÁÃÉÑ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ X Ë X^{(n)} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÆÕÎËÔÏÒÏÍ ÎÁ ËÁÔÅÇÏÒÉÉ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ: ŒÓÑ- ËÏÍÕ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÍÕ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÀ f : X → Y ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f^{(n)} : X^{(n)} → Y^{(n)} (ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÅÍ f Ë ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ ÍÕÌØÔÉÍÎÏÖÅÓÔŒÁ), ÐÒÉÞÅÍ (fg)^{(n)} = f^{(n)}g^{(n)}.

íÏÖÎÏ ÔÁËÖÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ X^{(n)} ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÙÒÁÖÅÎÉÊ ŒÉÄÁ n_1x_1 + · · · + n_kx_k, ÇÄÅ n_1; : : :; n_k | ÎÁÔÕ- ÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÕ n_1 + · · · + n_k = n, Á x_1; : : :; x_k | ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÓÔÅÐÅÎØ X^{(n)} ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÁ Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÓÔÒÁÔÏŒ X^{(n)}_¯ , ÎÕÍÅÒÕÅÍÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÍÉ ¯ ÞÉÓÌÁ n (Ô.Å. ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍÉ ŒÉÄÁ n = n_1 + · · · + n_k ÞÉÓÌÁ n Œ ŒÉÄÅ ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÊ ÓÕÍÍÙ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ). åÓÌÉ ÄÌÉÎÁ (ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ) ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ¯ ÒÁŒÎÁ k, ÔÏ ÄÌÑ ÓÔÒÁÔÁ X^{(n)}¯ ÉÍÅÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Œ ÓÔÒÁÔ X^{(k)}_{(1;1;:::;1)}, ÐÏÌÕÞÁÅÍÏÅ \ÓÔÉÒÁÎÉÅÍ" ŒÓÅÈ ËÒÁÔÎÏÓÔÅÊ. üÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÁËÒÙÔÉÅÍ, ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÌÉÓÔÏŒ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÏ k!=# Aut(n_1; : : : ; n_k) (Œ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅ ÓÔÏÉÔ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ÉÎÄÅËÓÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÎÁÂÏÒ (n_1; : : : ; n_k)).

äÌÑ ŒÓÑËÉÈ a; b ∈ N ÉÍÅÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ m_{a;b} : X^{(a)} × X^{(b)} → X^{(a+b)}, ÚÁÄÁŒÁÅÍÏÅ ÏÂSSÅÄÉ- ÎÅÎÉÅÍ ÍÕÌØÔÉÍÎÏÖÅÓÔŒ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÅÓÌÉ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ X ÏÔÍÅÞÅÎÁ ÔÏÞËÁ, ÔÏ ÉÍÅÀÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ŒÌÏÖÅÎÉÑ X^{(n)} ,→ X^{(n+1)}, ÚÁÄÁŒÁÅÍÙÅ ÄÏÂÁŒÌÅÎÉÅÍ ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ Ë ÍÕÌØÔÉÍÎÏÖÅÓÔŒÕ. ïÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ (ÉÎÄÕËÔÉŒÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ) ⋃ n X^{(n)} ÐÏ ŒÓÅÍ ÔÁËÉÍ ŒÌÏÖÅÎÉÑÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ X^{(∞)}. îÁÂÏÒ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ m_{a;b} ÐÒÅŒÒÁÝÁÅÔ X^{(∞)} Œ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÊ ÍÏÎÏÉÄ. äÌÑ ÓÐÒÁŒËÉ. éÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÔÁËÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ:

ôÅÏÒÅÍÁ. ðÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ X^{(∞)} ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ∏_∞ i=1 K(Hi(X); i).

ðÒÉÍÅÒÙ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ:

ðÒÉÍÅÒ 1. R^{(2)} ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ {(x; y) | x ≥ y}; ÏÂÝÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÓÔÅÐÅÎØ R^{(n)} | ÚÁ- ÍËÎÕÔÏÍÕ ÏÒÔÁÎÔÕ {(x_1; : : :; x_n) | x_1 ≥ x_2 ≥ · · · ≥ x_n}. òÁÚÂÉÅÎÉÅ ÏÒÔÁÎÔÁ ÎÁ ÇÒÁÎÉ ÒÁÚÎÙÈ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÅÊ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÁ ÓÔÒÁÔÙ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÍ ÞÉÓÌÁ n.

ðÒÉÍÅÒ 2. óÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ËŒÁÄÒÁÔ (S^1)^{(2)} ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÅÎ ÌÅÎÔÅ íÅÂÉÕÓÁ. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ (S^1)^{(2)} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÁÒÙ ((a_1; a_2)) ÔÏÞÅË ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ëÁÖÄÏÊ ÔÁËÏÊ ÔÏÞËÅ ÍÙ ÓÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÐÁÒÕ, ÓÏÓÔÏÑÝÕÀ ÉÚ ÓÅÒÅ- ÄÉÎÙ a ÏÔÒÅÚËÁ [a_1; a_2] É ÈÏÒÄÙ ‘, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ a ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÏ ÜÔÏÍÕ ÏÔÒÅÚËÕ. îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÐÁÒÁ (a; ‘) ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÐÁÒÕ ((a_1; a_2)). ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÁÒ (a; ‘) ÒÁÓÓÌÏÅÎÏ ÎÁÄ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ŒÓÅÈ ÈÏÒÄ ÓÏ ÓÌÏÅÍ ÏÔÒÅÚÏË. íÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÈÏÒÄ ÜÔÏ RP^1 = S^1, Á ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ, ËÁË ÎÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ | ÐÏŒÏÒÏÔÕ ÈÏÒÄÙ ÎÁ ÕÇÏÌ ß ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÑ ÏÔÒÅÚËÁ. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÁÒ (a; ‘) ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ÌÅÎÔÅ íÅÂÉÕÓÁ.

ðÒÉÍÅÒ 3. ïÂÏÂÝÅÎÉÅÍ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÐÒÉÍÅÒÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ íÏÒÔÏÎÁ: (S^1)^{(n)} ÐÒÉ n ÎÅÞÅÔÎÏÍ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ D^{n−1} × S^1, Á ÐÒÉ n ÞÅÔÎÏÍ | ÔÏÔÁÌØÎÏÍÕ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÕ (ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÇÏ) ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÎÁÄ S^1 ÓÏ ÓÌÏÅÍ D^{n−1}. äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÉÍ S^1 = R=ZÉ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÌÏËÁÌØÎÏ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ’ : (S^1)^{(n)} → S^1, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÅÅ ÔÏÞËÅ ((x_1; : : : ; x_n)) ∈ (S^1)^{(n)} ÔÏÞËÕ (x_1 + · · · + x_n) mod Z∈ S^1. äÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÔÏÞËÉ ((x_1; : : :; x_n)) ∈ ’^{−1}(0) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔÅÌØ ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ x_1 ≤ · · · ≤ x_n ≤ x_1 + 1, É x_1 + · · · + x_n = 0. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÌÏÊ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÉÍÐÌÅËÓÏÍ, Ô.Å. ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÅÎ D^{n−1}. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ((x_1; : : : ; x_n)) → ((x_1 +^t_n ; : : : ; x_n +^t_n )) ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÓÌÏÊ ÎÁÄ ÔÏÞËÏÊ 0 Œ ÓÌÏÊ ÎÁÄ ÔÏÞËÏÊ y ∈ (0; 1). óËÌÅÊËÁ ÐÒÉ t = 1 ÐÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ÐÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÀ: (x_1; : : : ; x_n) → (x_2 − 1=n; : : : ; x_n − 1=n; x_1 + 1 − 1=n), ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ ÐÒÉ ÎÅÞÅÔÎÏÍ n | ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ | É ÍÅÎÑÅÔ ÅÅ ÐÒÉ n ÞÅÔÎÏÍ, Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ.

óÉÔÕÁÃÉÑ, ÏÄÎÁËÏ, ÒÅÚËÏ ÍÅÎÑÅÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ: ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÓÔÅÐÅÎØ C^{(n)} ÏÂÌÁ- ÄÁÅÔ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÓÔÒÕËÔÕÒÏÊ n-ÍÅÒÎÏÇÏ ÇÌÁÄËÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ, ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔ- ÎÏÇÏ C^n . äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÔÏÞËÉ C^{(n)} ÜÔÏ ÎÁÂÏÒÙ z = ((z_1; : : : ; z_n)) ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ËÁÖÄÏÍÕ 1

28778íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ óéííåôòéþåóëéå óôåðåîé ìåëãéñ 1.

z ∈ C^{(n)} ÎÁÂÏÒ e_1(z) = z_1 + · · · + z_n, e_2(z) = z_1z_2 + · · · + z_{n−1}z_n, . . . , e_n(z) = z_1 : : : z_n ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ z_1; : : : ; z_n. þÉÓÌÁ e_i(z) ËÏÒÒÅËÔÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÙ É ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ œÉÅÔÁ, Œ ÓŒÏÀ ÏÞÅÒÅÄØ, ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÎÁÂÏÒ ((z_1; : : : ; z_n)). óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, C^{(n)} ∼= C^n .

óÌÅÄÓÔŒÉÅÍ ÐÒÉŒÅÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ:

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. åÓÌÉ X | ÇÌÁÄËÏÅ ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ÔÏ X^{(n)} | ÇÌÁÄËÏÅ n-ÍÅÒÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 2n.

äÌÑ ÓÐÒÁŒËÉ. íÏÖÎÏ ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ X | ÇÌÁÄËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ÔÏ X^{(n)} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÉÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ ÔÏÌØËÏ ÐÒÉ n = 1 ÉÌÉ ÐÒÉ dim X = 2.

üËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ e : C^{(n)} → C^n ÍÏÖÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØ ÎÁ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ C :

ðÒÉÍÅÒ 4. åÓÌÉ X = C \ {0}, ÔÏ X^{(n)} ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ C^n \ ˝, ÇÄÅ ˝ ⊂ C^n | ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØ e_n = 0. äÅÊÓÔŒÉ- ÔÅÌØÎÏ, ÓÒÅÄÉ ÔÏÞÅË z_1; : : : ; z_n ÎÅÔ ÎÕÌÅÊ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ e_n(z) = z_1 : : : z_n ≠ 0.

ðÒÉÍÅÒ 5. âÏÌÅÅ ÏÂÝÉÊ ÐÒÉÍÅÒ: ÅÓÌÉ X = C \ {a_1; : : :; a_k}, ÔÏ X^{(n)} ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÕ Œ C^n , ÚÁÄÁÎÎÏÍÕ ÓÉÓÔÅÍÏÊ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒ a^n_i + e_1a^{n−1}_i + e_2a^{n−2}_i + · · · + e_n ≠ 0, 1 ≤ i ≤ k. úÄÅÓØ ÔÅÏÒÉÑ ÓÉÍ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ Ó ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÓÁÍÙÈ ÉÎÔÅÒÅÓÎÙÈ ÇÌÁŒ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ | ÔÅÏÒÉÅÊ ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÊ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ.

ðÒÉÍÅÒ 6. ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ŒÁÒÉÁÎÔ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÉ: (C P^1 )^{(n)} ∼= C P^n . ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÅÔ ÎÁÂÏÒÕ (([z_1 : w_1]; : : : ; [z_n : w_n])) ÎÁÂÏÒ [f_0(z; w) : · · · : f_n(z; w)], ÇÄÅ f_i(z; w) = w_1 : : : w_ne_i(z_1=w_1; : : : ; z_n=w_n) (ÎÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ f_i | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ˚_n).

ðÒÉÍÅÒ 7. äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ (RP^2)^{(n)} = RP^{2n}. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ŒÏÓÐÏÌØÚÕÅÍÓÑ ÔÅÍ, ÞÔÏ RP^2 ÅÓÔØ ÆÁËÔÏÒ S^2 ÐÏ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ A, ÐÅÒÅÓÔÁŒÌÑÀÝÅÊ ÔÏÞËÉ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÃÅÎÔÒÁ. ðÒÉ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÉ S^2 ∼= C P^1 ÉÎŒÏÌÀÃÉÑ A ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÔÁËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ: A([z : w]) = [− —w : —z].

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÅÐÅÒØ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÕÀ ÓÔÅÐÅÎØ (C P^1 )^{(2n)}. éÎŒÏÌÀÃÉÑ A ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÎÁ ÎÅÅ \ÐÏÔÏÞÅÞÎÏ", ÐÒÉÞÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ A ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÈ ËÏÎ- ÆÉÇÕÒÁÃÉÊ ÉÚ 2n ÔÏÞÅË ÎÁ ÓÆÅÒÅ S^2, Ô.Å. ÅÓÔØ (RP^2)^{(n)}. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÉÚ ÐÒÉÍÅÒÁ 6 ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ (C P^1 )^{(2n)} = C P^{2n}, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÉÎŒÏÌÀÃÉÑ A ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÔÁË: A([p_0 : · · · : p_{2n}]) = [—p_{2n} : −—p_{2n−1} : · · · : −—p_1 : —p_0]. íÏÖÎÏ ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ ÕÂÅÄÉÔØÓÑ, ÞÔÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ A = QZQ^{−1}, ÇÄÅ Z([p_0 : · · · : p_{2n}]) = [—p_0 : · · · : —p_{2n}], Á Q([p_0 : · · · : p_{2n}]) = [p_0 + ip_{2n} : p_{2n} + ip_0 : p_1 − ip_{2n−1} : p_{2n−1} − ip_0 : · · · : (1 ± i)p_n]. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË A ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÕ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË B, ËÏÔÏÒÏÅ ÅÓÔØ RP^{2n}.

ðÒÉÍÅÒ 8. ðÕÓÔØ E | ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ, Ô.Å. ÆÁËÔÏÒ C =L, ÇÄÅ L ⊂ C | ÄÉÓËÒÅÔÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ. òÁÓÓÍÏ- ÔÒÉÍ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ f ÎÁ E, ÉÍÅÀÝÕÀ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÐÏÌÀÓ ÐÏÒÑÄËÁ k ≤ n Œ ÔÏÞËÅ 0 (ÎÕÌÅ ÇÒÕÐÐÙ), É ÓÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÅÊ ÎÁÂÏÒ x(f) ÅÅ ÎÕÌÅÊ, Œ ËÏÔÏÒÙÊ ËÁÖÄÙÊ ÎÕÌØ ŒÈÏÄÉÔ ÓÔÏÌØËÏ ÒÁÚ, ËÁËÏŒÁ ÅÇÏ ËÒÁÔÎÏÓÔØ, Á ÔÏÞËÁ 0 | n − k ÒÁÚ. óÏÇÌÁÓÎÏ ÔÅÏÒÅÍÅ áÂÅÌÑ, ÎÁÂÏÒ x = ((x_1; : : : ; x_n)) ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍ Œ ŒÉÄÅ z(f) ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ x_1 + · · · + x_n = 0; ÐÒÉ ÜÔÏÍ x(f_1) = x(f_2) ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ f_1=f_2 = const. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ E^{(n)}, ŒÙÄÅÌÅÎÎÏÅ ÕÓÌÏŒÉÅÍ x_1 + · · · + x_n = 0, ÅÓÔØ ÐÒÏÅËÔÉŒÉÚÁÃÉÑ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ Ó ÐÏÌÀÓÏÍ ÐÏÒÑÄËÁ ÎÅ ŒÙÛÅ n Œ ÔÏÞËÅ 0. ôÁËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÓŒÏÅÊ ÇÌÁŒÎÏÊ ÞÁÓÔØÀ a_nz^{−n} + · · · + a_2z^{−2} + a_1z^{−1} + a_0, ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÎÁ ÇÌÁŒÎÕÀ ÞÁÓÔØ | ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ a_1 = 0. ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÕËÁÚÁÎÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÅÓÔØ C P^{n−1}, Á ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ E^{(n)} ÅÓÔØ E × C P^{n−1} .

äÌÑ ÓÐÒÁŒËÉ. íÏÖÎÏ ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ X | ÓÆÅÒÁ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ, ÔÏ ÐÒÉ n ≥ 2g − 1 ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÓÔÅÐÅÎØ X^{(n)} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÔÏÔÁÌØÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÎÁÄ (C^∗ )^g ÓÏ ÓÌÏÅÍ C P^{n−g} .