úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ Ë 19 ÎÏÑÂÒÑ 2004 Ç. 1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ a) H^•(U (n)); b) H^•(Sp(n)); c) H^•(C V (n; k)).

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ H^•(L^∞_m ) =

Z; ÅÓÌÉ n = 0 Z_m; ÅÓÌÉ n ÞÅÔÎÏ É n ¿ 0 0; ÅÓÌÉ n ÎÅÞÅÔÎÏ (õËÁÚÁÎÉÅ: ŒÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅÍ L^∞_m → C P^∞ É ÔÅÍ, ÞÔÏ H_1(L^∞_m ) = ß_1(L^∞_m ) = Z_m.) 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) H^•(K(Z_m; n); Q) = Q;

b) H^•(K(Z; n); Q) = { Q[h]; ÅÓÌÉ n ÞÅÔÎÏ Q ⊕ Q[h]; ÅÓÌÉ n ÎÅÞÅÔÎÏ

ÇÄÅ deg h = n;

c) ÅÓÌÉ ß ⊗ Q = 0, ÔÏ H^•(K(ß; n); Q) = Q;

d) ÅÓÌÉ ß ⊗ Q = Q, ÔÏ H^•(K(ß; n); Q) = { Q[h]; ÅÓÌÉ n ÞÅÔÎÏ Q ⊕ Q[h]; ÅÓÌÉ n ÎÅÞÅÔÎÏ

ÇÄÅ deg h = n.

4. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÇÒÕÐÐÙ ß_n(X; Q) ÆÏÒÍÕÌÏÊ ß_n(X; Q) := ß_n(X) ⊗ Q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÅÓÌÉ E → B | ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÓÏ ÓÌÏÅÍ F , ÔÏ ŒÏÚÎÉËÁÅÔ ÄÌÉÎÎÁÑ ÔÏÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ · · · → ß_{n+1}(B; Q) → ß_n(F; Q) → ß_n(E; Q) → ß_n(B; Q) → ß_{n−1}(F; Q) → : : :

b) ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÔÅÏÒÅÍÁ çÕÒÅŒÉÞÁ: ÅÓÌÉ ß_0(X) = ß_1(X) = · · · = ß_{n−1}(X) = 0, ÔÏ ß_n(X; Q) = H_n(X; Q); c) ÇÒÕÐÐÁ ß_n(S^m ; Q) ÒÁŒÎÁ Q ÐÒÉ n = m ÉÌÉ n = 2m − 1 É ÞÅÔÎÏÍ m, É ÎÕÌÀ ÐÒÉ ÐÒÏÞÉÈ n; m; d) ÇÒÕÐÐÁ ß_n(S^m) ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁ ⇐⇒ n = m ÉÌÉ n = 2m − 1 É m ÞÅÔÎÏ.

5. a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÂÁÛÎÅ ðÏÓÔÎÉËÏŒÁ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ X_{|n+1} → X_{|n} ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÀ ÓÏ ÓÌÏÅÍ K(ß_n(X); n − 1). b) œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÜÔÉÍ ÄÌÑ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ß_4(S^3). 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X_{|2} ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÍÕ ÎÁËÒÙÔÉÀ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X. 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) S^2_{|3} ∼= S^3; b) ß_n(S^2) = ß_n(S^3) ÐÒÉ n ⩾ 3.