úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍ ÇÒÕÐÐ Ë 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2005 1. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ Ind^{S5}_{S3 ×S2} sgn ⊗ sgn. 2. (a) ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÐÏÒÑÄËÁ 8 Œ S_4 ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ. (b) òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ Ind^{S4}_H (1), ÇÄÅ H ⊂ S_4 | ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐÁ ÐÏÒÑÄËÁ 8.

(c)^∗ ðÕÓÔØ œ ⊂ S_{2n} | ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ Ó ÃÉËÌÏŒÙÍ ÔÉÐÏÍ (2; 2; : : : ; 2), Á B_n | Åč ÃÅÎÔÒÁÌÉÚÁÔÏÒ Œ S_{2n}. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ Ind^{S2n}_{Bn} (1).

3. ðÕÓÔØ Z_n | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ S_n, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ n-ÃÉËÌÏÍ œ, Á æ | ÅÅ ÈÁÒÁËÔÅÒ, æ(œ) =^n √ 1 (ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÊ ËÏÒÅÎØ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ U_¸ Œ Ind^{Sn}_{Zn} æ ÒÁŒÎÁ 1 n ∑ d|n ¯(d)Ø_¸(œ^{n=d});

ÇÄÅ ¯(d) | ÆÕÎËÃÉÑ íčÂÉÕÓÁ, ¯(1) = 1, ¯(d) = (−1)^s, ÅÓÌÉ d ÅÓÔØ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ s ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ, É ¯(d) = 0 Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÑÈ.

4. (a) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ U_¸ ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÏÔŒÅÞÁÀÝÅÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ ff. œÌÏÖÉÍ S_n Œ S_{n+1} ËÁË ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ, ÓÏ- ÈÒÁÎÑÀÝÕÀ n + 1. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ Ind^{Sn+1}_{Sn} U_¸.

(b) ðÏÐÒÏÂÕÊÔÅ ÐÒÉÄÕÍÁÔØ ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏÅ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÏÅ ÄÏ- ËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ

(|ff| + 1)N_¸ = ∑ ˛ N_˛ ;

ÇÄÅ ÓÕÍÍÁ ŒÅÄčÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁÍ fi, ÐÏÌÕÞÁÀÝÉÍÓÑ ÉÚ ff ÄÏÂÁ- ŒÌÅÎÉÅÍ ÏÄÎÏÊ ËÌÅÔÏÞËÉ, Á N_˛ | ÞÉÓÌÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ÔÁÂÌÉÃ ÆÏÒÍÙ fi. 5. (a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÅŒÙÅ ÉÄÅÁÌÙ Œ C [S_n ], ÐÏÒÏÖÄčÎÎÙÅ ÜÌÅÍÅÎ- ÔÁÍÉ r_T c_T É c_T r_T , ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÍÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍÉ S_n.

(b) œÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ, ÅÓÌÉ ÚÁÍÅÎÉÔØ C ÎÁ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÌÅ?

6. (a) ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ RSK(œ) ÐÁÒÕ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ÔÁÂÌÉÃ, ÏÔŒÅ- ÞÁÀÝÉÈ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ œ ÐÒÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ òÏÂÉÎÓÏÎÁ{ûčÎÓÔÅÄÁ{ ëÎÕÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ RSK(œ) = (S; T ), ÔÏ RSK(œ^{−1}) = (T; S).

(b) œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÇÏ Œ ÐÕÎËÔÅ (a), ÞÔÏ ÏÂÝÅÅ ÞÉÓÌÏ ÓÔÁÎ- ÄÁÒÔÎÙÈ ÔÁÂÌÉÃ ÉÚ n ËÌÅÔÏÞÅË ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ÉÎŒÏÌÀÃÉÊ (ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ g Ó g^2 = e) Œ S_n.

(c) ðÕÓÔØ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ g ÏÔŒÅÞÁÅÔ ÐÁÒÁ (T; T ). ëÁË ÐÏ ÔÁÂÌÉÃÅ T ÂÙÓÔÒÏ ŒÙÞÉÓÌÉÔØ ÞÉÓÌÏ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÔÏÞÅË Õ g?

7. ðÕÓÔØ RSK(œ) = (S; T ). ëÁË ÐÏ ÆÏÒÍÅ ÔÁÂÌÉÃ S; T ÂÙÓÔÒÏ ŒÙ- ÞÉÓÌÉÔØ ÄÌÉÎÕ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÅÊ ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ œ? äÌÉÎÕ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ ÕÂÙŒÁÀÝÅÊ ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÉ?

8. ðÕÓÔØ ff = (ff_1; : : : ; ff_k) | ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÞÉÓÌÁ n. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ ËÏÌØÃÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ n ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÎÁÔÑÎÕÔÏÅ ÎÁ ÏÒÂÉÔÕ ÜÌÅÍÅÎÔÁ

V (x_1; : : : ; x_{¸1} )V (x_{¸1+1}; : : : ; x_{¸1+¸2} ) : : : V (x_{¸1+:::+¸k−1} ; : : : ; x_n)

(V (x_1; : : : ; x_k) | ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ œÁÎÄÅÒÍÏÎÄÁ) ÐÏÄ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ S_n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÜÔÏÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÒÅÁÌÉÚÕÅÔÓÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÏÅ U_¸.