úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍ ÇÒÕÐÐ Ë 21 ÎÏÑÂÒÑ 2005 1. ãÅÌØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÚÁÄÁÞ | ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÚÎÁËÏÐÅ- ÒÅÍÅÎÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ A_n ⊂ S_n. äÌÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ U ÇÒÕÐÐÙ S_n ÂÕ- ÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ U^′ := U ⊗ sgn. œÙÂÅÒÅÍ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÜÌÅÍÅÎÔ t ∈ S_n − A_n É ÂÕÄÅÍ ÇÏŒÏÒÉÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ (~æ; W ) ÇÒÕÐÐÙ A_n ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÀ (æ; W ), ÅÓÌÉ ~æ(a) = æ(tat^{−1}) ÄÌÑ ŒÓÅÈ a ∈ A_n. ðÕÓÔØ U | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ S_n, É W | ÅÇÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÎÁ A_n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) ÌÉÂÏ U ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÏ U^′, É ÔÏÇÄÁ W ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ É ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ~W , a Ind^Sn_{An} W ≃ U ⊕ U^′, b) ÌÉÂÏ U ≃ U^′, a W = W_1 ⊕ W_2, ÇÄÅ W_1 É W_2 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ É ÓÏÐÒÑÖÅÎÙ, ÎÏ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙ, É Ind^{Sn}_{An} W_1 ≃ Ind^{Sn}_{An} W_2 ≃ U. c) œÓÑËÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ A_n ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÏÄÎÉÍ ÉÚ ÜÔÉÈ ÄŒÕÈ ÓÐÏÓÏÂÏŒ (ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ, Œ ÐÅÒŒÏÍ ÓÌÕÞÁÅ U É U^′ ÏÇÒÁÎÉÞÉŒÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ W ).

2. ðÕÓÔØ c ⊂ A_n | ËÌÁÓÓ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) ÌÉÂÏ c ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÌÁÓÓÏÍ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ Œ S_n, b) ÌÉÂÏ c⊔tct^{−1} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÌÁÓÓÏÍ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ Œ S_n (ÔÁËÉÅ ËÌÁÓÓÙ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÒÁÓÝÅÐÉÍÙÍÉ).

Ó) þÉÓÌÏ ÒÁÓÝÅÐÉÍÙÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÊ U ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ U ≃ U^′. ïÎÏ ÖÅ ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ÄÉÁ- ÇÒÁÍÍ àÎÇÁ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÈ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ, Ô.Å. ˘ = ˘^∗.

3. ðÕÓÔØ ˘ = ˘^∗ | ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ, É p_1 = 2˘_1 − 1; p_2 = 2˘_2 − 3; p_3 = 2˘_3 − 5; : : : | ÄÌÉÎÙ ËÒÀËÏŒ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÅÇÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ àÎÇÁ. ðÕÓÔØ U_–|_{An} = W^1_– ⊕ W^2_– , É Ø^1_– (ÓÏÏÔŒ. Ø^2_–) | ÈÁÒÁËÔÅÒ W^1_– (ÓÏÏÔŒ. W^2_– ). ðÕÓÔØ c É c^′ | ÐÁÒÁ ÒÁÓÝÅÐÉÍÙÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ A_n, ÓÏÓÔÏÑÝÉÈ ÉÚ ÃÉËÌÏŒ ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÄÌÉÎ q_1 ¿ q_2 ¿ : : : ¿ q_r. íÙ ÄÏËÁÖÅÍ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ: i) åÓÌÉ (q_1; q_2; : : :) ≠ (p_1; p_2; : : :), ÔÏ Ø^1_–(c) = Ø^2_–(c) = Ø^1_–(c^′) = Ø^2_–(c^′) = 1 2 Ø_–(c ⊔ c^′);

ii) åÓÌÉ ÖÅ (q_1; q_2; : : :) = (p_1; p_2; : : :), ÔÏ Ø^1_–(c) = Ø^2_–(c^′) = x, É Ø^1_–(c^′) = Ø^2_–(c) = y, ÇÄÅ x; y =^1_2 ( (−1)^m ± √ (−1)^mq_1 · : : : · q_r ) , a m =^1_2 (n − r) =^1_2 ∑ (q_i − 1).

äÌÑ ÎÁÞÁÌÁ ŒÙŒÅÄÅÍ ii) Œ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÉ, ÞÔÏ Ø^1_– É Ø^2_– ÐÒÉÎÉÍÁÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÎÁ ŒÓÅÈ ËÌÁÓÓÁÈ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ A_n, ÚÁ ÉÓ- ËÌÀÞÅÎÉÅÍ c É c^′ (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, É i) ÐÏÓÌÅÄÕÅÔ ÁŒÔÏÍÁÔÉÞÅÓËÉ). äÏ- ËÁÖÉÔÅ ÔÏÇÄÁ, ÞÔÏ Á) x; y ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙ, ÅÓÌÉ m ÞÅÔÎÏ, É x = —y, ÅÓÌÉ m ÎÅÞÅÔÎÏ. b) |x − y|^2 = q_1 · : : : · q_r. (œÙŒÅÄÉÔÅ ÜÔÏ ÉÚ (Ø^1_– − Ø^2_–; Ø^1_– − Ø^2_–) = 2). c) (p_1; p_2; : : :) = (q_1; q_2; : : :), É x + y = (−1)^m (üÔÏ ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 7 Ë 3 ÏËÔÑÂÒÑ).

4. ôÅÐÅÒØ ÄÏËÁÖÅÍ ÆÏÒÍÕÌÕ ÉÎÄÕËÃÉÅÊ ÐÏ n, Á ÄÌÑ ÆÉËÓÉÒÏ- ŒÁÎÎÏÇÏ n ŒÏÚØÍÅÍ ÎÅÞÅÔÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ (q_1; q_2; : : :) Ó ÎÁÉÍÅÎØÛÉÍ q_1, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÎÁ c; c^′ (Ó ÄÌÉÎÁÍÉ ÃÉËÌÏŒ, ÒÁŒÎÙÍÉ q_i) ÎÅ ÒÁŒÎÙ ÐÒÅÄÐÉÓÁÎÎÙÍ ÆÏÒÍÕÌÏÊ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ. åÓÌÉ r = 1, ÔÏ q_1 = n = 2m + 1, É ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ Ó ÔÁËÉÍÉ ÄÌÉÎÁÍÉ ËÒÀËÏŒ | ÜÔÏ ˘ = (m + 1; 1; : : : ; 1). ðÏ ÉÎÄÕËÃÉÉ, ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 3 ÐÒÉÍÅÎÉÍÏ Ë Ø^1_–; Ø^2_–. åÓÌÉ ÖÅ r ¿ 1, ÔÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÌÏÖÅÎÉÅ H = A_{q1} × A_{n−q1} ⊂ G = A_n. ðÕÓÔØ W_1; ~W_1 | ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ A_{q1} , ÏÔŒÅÞÁÀÝÉÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÍÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ (^1_2 (q_1 − 1); 1; : : : ; 1). ðÕÓÔØ W_2 | ÏÄÎÏ ÉÚ ÄŒÕÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ A_{n−q1} , ÏÔŒÅÞÁÀ- ÝÉÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÍÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÀ Ó ÄÌÉÎÁÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ËÒÀËÏŒ q_2; : : : ; q_r. îÁËÏÎÅÃ, ÐÕÓÔØ X = Ind^G_H (W_1 ⊠W_2); ~X = Ind^G_H ( ~W_1 ⊠W_2). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X É ~X Œ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÙ, Á ÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ Ø É ~Ø ÐÒÉÎÉÍÁÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÎÁ ŒÓÅÈ ÐÁÒÁÈ ÒÁÓÝÅÐÉÍÙÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÚÁ ÉÓËÌÀÞÅÎÉÅÍ c É c^′; É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÚÎÁÞÅ- ÎÉÑ ÜÔÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÎÁ c É c^′.

5. Á) ðÏÌÏÖÉÍ ` = Ø − ~Ø. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (`; `) = 2. b) òÁÚÌÏÖÉÍ X É ~X ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X = Y ⊕ W^1_– É ~X = Y ⊕ W^2_– ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÁÍÏÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÇÏ Y É ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ˘ ÞÉÓÌÁ n.

c) ðÒÉÍÅÎÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ 3 Ë ÈÁÒÁËÔÅÒÁÍ Ø^1_–; Ø^2_– ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ W^1_– ; W^2_– ÄÌÑ ÚÁŒÅÒÛÅÎÉÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ.