îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 1 óåíåóôò

üëúáíåî 4 äåëáâòñ 2005 ç.

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1) òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÁ ÆÁÍÉÌÉÑ É ÉÍÑ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï 2) òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

œÒÅÍÑ ÎÁ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞ | 4 ÞÁÓÁ. íÏÖÎÏ ÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ËÎÉÇÁÍÉ, ÚÁÐÉÓÑÍÉ ÌÅËÃÉÊ É Ô.Ð. úÁÂÙÔÙÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÍÏÖÎÏ ÓÐÒÁÛÉŒÁÔØ Õ ÄÅÖÕÒÎÏÇÏ ÐÏ ÁÕÄÉÔÏÒÉÉ.

úÁÄÁÞÁ 1. æÕÎËÃÉÑ Á) f : R → R, Â) f : R^n → R ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÐÒÉ ŒÓÅÈ x; y ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÕ |f(x) − f(y)| ≤ |x − y|^2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f = const:

úÁÄÁÞÁ 2. äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ p ∈ R ÎÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÕÀ ŒÏÚÍÏÖÎÕÀ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ OAB, ÇÄÅ O | ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, A ÉÍÅÅÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (p; p^3), Á B | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÄÕÇÅ OA ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = x^3.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑_∞ n=1 x^n cos^n(ßx=2) ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ x ∈ [0; 1].

úÁÄÁÞÁ 4. Á) óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ y = xe^y (y | ÎÅÉÚŒÅÓÔÎÁÑ, x | ÐÁÒÁÍÅÔÒ) ÐÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ x ∈ R ? Â) ðÕÓÔØ f(x) | ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ ÓÒÅÄÉ ÜÔÉÈ ÒÅÛÅÎÉÊ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌ lim_{x→0} ( f(x) −^x_{1−x} ) =x^k ÐÒÉ ŒÓÅÈ k = 0; 1; : : :.

úÁÄÁÞÁ 5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫_{+∞} 0 e^{−ax} −e^{−bx}

x dx ÐÒÉ ŒÓÅÈ a; b ¿ 0.

ðÒÉÍÅÞÁÎÉÅ. ∫_{+∞} 0 def= lim

” → +0 T → +∞ ∫_T ” .

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ K ⊂ [0; 1] | ËÁÎÔÏÒÏŒÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ. Á) óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : K → [0; 1], ÏÂÒÁÚ ËÏÔÏÒÏÇÏ | ŒÅÓØ ÏÔÒÅÚÏË [0; 1] ? Â) óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : [0; 1] → K, ÏÂÒÁÚ ËÏÔÏÒÏÇÏ | ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ K ?