îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô áîáìéú, 1 óåíåóôò

úáäáþé{1

1. ûËÁÌÁ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÁÌÙÈ ðÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ ÚÁÄÁÞ ÉÚ ÜÔÏÇÏ ÓÐÉÓËÁ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÞÉÔÁÔØ ÉÚŒÅÓÔÎÙÍÉ ÏÓÎÏŒÎÙÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ É ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉÊ, ÐÒÁŒÉÌÏ ÚÎÁËÏŒ, ÆÁËÔÙ, ÉÚÌÏÖÅÎÎÙÅ ÐÏÚÄÎÅÅ Œ ÚÁÄÁÞÁÈ ). úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ (1 + x)^n ≥ 1 + nx ÐÒÉ n ∈ ZÉ x ¿ −1. õËÁÚÁÎÉÅ. éÎÄÕËÃÉÑ ÐÏ n ÏÔÄÅÌØÎÏ ÄÌÑ n ¿ 0 É n ¡ 0.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞} a^n = { ∞; |a| ¿ 1; 0; |a| ¡ 1

(ÚÄÅÓØ a ∈ C , n ∈ N).

õËÁÚÁÎÉÅ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ÓÎÁÞÁÌÁ ÓÌÕÞÁÊ a ∈ R_+.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) lim_{n→∞}(n=a^n) = 0 ÐÒÉ a ¿ 1 (ÚÄÅÓØ n ∈ N); Â) ÆÕÎËÃÉÑ (x=a^x) ÍÏÎÏÔÏÎ- ÎÁ ÐÒÉ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÍ x (ÚÄÅÓØ a ¿ 1, x ∈ R); Œ) lim_{x→+∞}(x=a^x) = 0 ÐÒÉ a ¿ 1 (ÚÄÅÓØ x ∈ R); Ç) lim_{x→+∞}(x^k=a^x) = 0 ÐÒÉ a ¿ 1 (ÚÄÅÓØ k ∈ N, x ∈ R). 2. üÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ äÌÑ ÒÅÛÅÎÉÑ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ÚÁÄÁÞ ÎÕÖÎÏ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ ÔÏÔ ÆÁËÔ, ÞÔÏ Õ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉ- ÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÞÎÁÑ ŒÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎØ. üËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ: ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 4. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_n = (1 + 1=n)^n | ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ b_n = (1 + 1=n)^{n+1} | ÕÂÙŒÁÀÝÁÑ. Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ É ÉÍÅÀÔ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÐÒÅÄÅÌ (ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍÙÊ ÂÕËŒÏÊ e).

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ x ¿ −1, Á y ¿ 1 | Á) ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, Â) ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ (1 + x)^y ¿ 1 + xy.

úÁÄÁÞÁ 6. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_n = (1 + M=n)^{n=M} ŒÏÚÒÁÓÔÁÅÔ ÐÒÉ ŒÓÑËÏÍ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÍ M ∈ Z. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f : R_+ → R_+, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ f(x) = (1 + 1=x)^x, ŒÏÚÒÁÓÔÁÅÔ. õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ ÚÁÄÁÞÉ 5.

úÁÄÁÞÁ 7. Á) éÓÐÏÌØÚÕÑ ÚÁÄÁÞÉ 4 É 6 ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{x→+∞}(1 + 1=x)^x ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÒÁŒÅÎ ÞÉÓÌÕ e, ÏÐÒÅ- ÄÅÌÅÎÎÏÍÕ Œ ÚÁÄÁÞÅ 4. Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÞÔÏ lim_{x→+∞}(1 + a=x)^x = e^a ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ a ∈ R. úÁÄÁÞÁ 8. Á) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ 1 + x ≤ e^x ≤ 1=(1 − x) ÐÒÉ ŒÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÙÈ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ x. Â) œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ lim_{x→0}(e^x − 1)=x = 1.

úÁÄÁÞÁ 9. îÁÊÄÉÔÅ Á) lim_{n→∞}(1 + 1=n^2)^{(n+1)2} , Â) lim_{n→∞} n^n=(n + 1)^{n+1}, Œ) lim_{n→∞} n^{n+1}=(n + 1)^n. úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞}(a^n=n!) = 0 (ÚÄÅÓØ a ∈ C , n ∈ N). úÁÄÁÞÁ 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞}(n!=n^n) = 0 (ÚÄÅÓØ n ∈ N).