íë îíõ. çÅÏÍÅÔÒÉÑ. 1 ËÕÒÓ ìÉÓÔÏË 7 (27.10.05)

ðÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÚÁ t ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÎÕÌÅŒÙÍÉ ÕÇÌÁÍÉ. ðÕÓÔØ f(’) { ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÕÇÌÁÍÉ (ß − ’, 0,0). 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f(’) + f() = f(’ + ). œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ f(’) =^’_ß t.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ S_{ABC} =^{ß−( ̸A+ ̸B+ ̸C)}_ß t.

(õËÁÚÁÎÉÅ: ÒÁÚÂÅÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ÎÕÌÅŒÙÍÉ ÕÇÌÁÍÉ ÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC É ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ Ó ÄŒÕÍÑ ÎÕÌÅŒÙÍÉ ÕÇÌÁÍÉ).

æÁËÔ: t = ß. (üÔÏ ÍÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ŒÙÞÉÓÌÉŒ ÉÎÔÅÇÁÌ^1 ∫ −1 dx^∞ ∫ √ 1−x^2 1 y^2 dy.)

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÄÏËÁÚÁÎÁ ÆÏÒÍÕÌÁ ÐÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ:

S_{ABC} = ß − (̸ A +̸ B +̸ C):

æÏÒÍÕÌÙ

3. ðÏÌÕÞÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC (ÇÄÅ̸ C =^ß_2 ):

a) ch c = ch a ch b; d) ch c = ctg A ctg B; b) sh b = sh c sin B; e) cos A = ch a sin B; c) th a = th c cos B; f) th a = sh b tg A.

4. ðÕÓÔØ a, b, c | ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÐÒÏÔÉŒÏÌÅÖÁÝÉÍÉ ÕÇÌÁÍÉ A, B, C. äÏËÁÖÉÔÅ a) ÐÅÒŒÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ËÏÓÉÎÕÓÏŒ: ch a = ch b ch c − sh a sh c cos A; b) ÔÅÏÒÅÍÕ ÓÉÎÕÓÏŒ:^{sin A}_{sh a} =^{sin B}_{sh b} =^{sin C}_{sh c} ;

c) ŒÔÏÒÕÀ ÔÅÏÒÅÍÕ ËÏÓÉÎÕÓÏŒ: cos A = − cos B cos C + sin B sin C ch a.

5. åÓÌÉ S | ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ a, b É c, ÔÏ

th^2 S 4 = th p 2 th p − a 2 th p − b 2 th p − c 2 ; ÇÄÅ p =^1_2 (a + b + c).

6. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ Œ ÞÅÔÙÒÅÈ-, ÐÑÔÉ- É ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁÈ:

’

b_2 b_1

a_1 a_2 e d c b a a^2

b_3

a_3 b_2 b_1

a_1

a) sh a_1 sh a_2 = cos ’ c) th a ch b th c = 1 e)^{sh a1}_{sh b1} =^{sh a2}_{sh b2} =^{sh a3}_{sh b3} b) ch a_1 = ch b_1 sin ’ d) sh a sh b = ch d f) ch b_1 sh a_2 sh a_3 = ch a_1 + ch a_2 ch a_3