çÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ, ÌÉÓÔÏË 4

1. ðÕÓÔØ k | ÐÏÌÅ, A | ŒÎÅÛÎÑÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ k ÏÔ ÄŒÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ (ÏÎÁ ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ ¸ É ȷ É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ ¸^2 = ȷ^2 = ¸ȷ + ȷ¸ = 0). îÁÊÄÉÔÅ Ext^i_A(k; k), ÇÄÅ¸ É ȷ ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÎÁ k ÎÕÌÅÍ.

2. Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ gl: dim(A) ⩽ 1 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ŒÓÑËÉÊ ÌÅŒÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ A ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍ A-ÍÏÄÕÌÅÍ.

Â) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ËÏÌØÃÏ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ ÉÍÅÅÔ ÇÌÏÂÁÌØÎÕÀ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ 1. Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ ŒÅÒÈÎÅÔÒÅÕÇÏÌØÎÙÈ 2 × 2-ÍÁÔÒÉÃ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÚ ÄÁÎÎÏÇÏ ÐÏÌÑ k ÉÍÅÅÔ ÇÌÏÂÁÌØÎÕÀ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ 1.

3. ðÕÓÔØ gl: dim(A) ⩽ 1, É ÐÕÓÔØ L^· | ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÊ ÓŒÅÒÈÕ ËÏÍÐÌÅËÓ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ A-ÍÏÄÕÌÅÊ, Á M | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ A-ÍÏÄÕÌØ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

H^i(Hom(L^·; M )) ≃ Hom_A(H^i(L^·); M ) ⊕ Ext^1_A(H^{i−1}(L^·); M )

(ĂÔÅÏÒÅÍÁ ÏÂ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÙÈ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÈĄ).

4. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÁÎÁÌÏÇ ÔÅÏÒÅÍÙ ÏÂ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÙÈ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÈ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ Hom ÚÁÍÅÎÅÎ ÎÁ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ.

5. ðÕÓÔØ ÐÏ-ÐÒÅÖÎÅÍÕ gl: dim(A) ⩽ 1, É ÐÕÓÔØ L^·; M^· | ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÅ ÓŒÅÒÈÕ ËÏÍÐÌÅËÓÙ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÈ A-ÍÏÄÕÌÅÊ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

H^n(L^· ⊗ M^·) ≃ ⨁ i+j=n

H^i(L^·) ⊗ H^j(M^·) ⊕ ⨁ i+j=n−1

Tor^A_1 (H^i(L^·); H^j(M^·))

(ĂÆÏÒÍÕÌÁ ëÀÎÎÅÔÁĄ).

6. ðÕÓÔØ f : K^· → L^· | ÍÏÒÆÉÚÍ ËÏÍÐÌÅËÓÏŒ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÄŒÁ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

Á) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËŒÁÚÉÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ s : —K^· → K^·, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ fs ∼ 0; Â) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËŒÁÚÉÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ t : L^· → —L^·, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ tf ∼ 0. úÎÁË ∼ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ĂÇÏÍÏÔÏÐÎÏĄ.