çÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ, ÌÉÓÔÏË 5

1. ðÕÓÔØ k | ÐÏÌÅ, A = k[X; Y ] É k | ÍÏÄÕÌØ ÎÁÄ A, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ X É Y ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÎÕÌÅÍ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ Ext^i_A(k; A) ÄÌÑ ŒÓÅÈ i.

2. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ËÏÐÒÅÄÅÌ ÔÏÞÅÎ ÓÐÒÁŒÁ, É ÐÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ ÄÌÑ ËÏÐÒÅ- ÄÅÌÁ ÎÁÒÕÛÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÏÓÔØ ÓÌÅŒÁ. 3. äÉÁÇÒÁÍÍÁ A^f � � B � C^g � D ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÄÅËÁÒÔÏŒÙÍ ËŒÁÄÒÁÔÏÍ, ÅÓÌÉ D Œ ÎÅÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÐÒÅÄÅÌÏÍ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÊ ÉÚ A, B É C. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Œ ËÏÄÅËÁÒÔÏŒÏÍ ËŒÁÄÒÁÔÅ ÍÏÒÆÉÚÍ f ÉÎSS- ÅËÔÉŒÅÎ, ÔÏ É g ÉÎSSÅËÔÉŒÅÎ.

4. äÁÊÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÄÅËÁÒÔÏŒÁ ËŒÁÄÒÁÔÁ; ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÄÌÑ ÎÅÇÏ ÕÔŒÅÒ- ÖÄÅÎÉÅ, ÑŒÌÑÀÝÅÅÓÑ ÁÎÁÌÏÇÏÍ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ.

5. óËÏÌØËÏ, Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ A, ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ŒËÌÀÞÅÎÙ Œ ÔÏÞÎÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ 0 → Z→ A → Z=6000Z→ 0?

6. äÌÑ ÍÏÄÕÌÑ M ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ ´_M : M → M ⊕ M ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ x → (x; x), Á ÞÅÒÅÚ ∇_M : M ⊕ M → M | ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (x; y) → x + y. ðÕÓÔØ 0 → B → X → A → 0 (∗) É 0 → B → Y → A → 0 (∗∗) ÄŒÁ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ A Ó ÐÏÍÏÝØÀ B. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÉÈ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ 0 → B ⊕ B → X ⊕ Y → A ⊕ A → 0: (¸) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÊ ËÌÁÓÓ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ (´_A)^∗(∇_B)_∗¸ ÒÁŒÅÎ, ËÁË ÜÌÅÍÅÎÔ ÇÒÕÐÐÙ Ext^1(A; B), ÓÕÍÍÅ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ (∗) É (∗∗).