çòõððù ìé áìçåâòù ìé

úáäáîéå 11 G_2

ðÕÓÔØ A | ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÅÍ (ÉÎŒÏÌÀÔÉŒÎÙÍ ÁÎÔÉÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ). ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÁÌÇÅÂÒÕ A^2 ÎÁ ÌÉÎÅÊÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ A ⊕ A Ó ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ (a; b)(u; v) = (au − vb; bu + va):

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ R^2 ∼= C , C^2 ∼= H.

úÁÄÁÞÁ 2. úÁÐÉÛÉÔÅ ÔÁÂÌÉÃÕ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ ÏËÔÁŒÏŒ O = H^2 . âÕÄÅÔ ÌÉ ÜÔÁ ÁÌÇÅÂÒÁ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏÊ?

ðÕÓÔØ G_2 = Aut(O) | ÇÒÕÐÐÁ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ. úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G_2 | ÇÒÕÐÐÁ ìÉ, É ÞÔÏ Åč ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ g_2 ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ Der(O) ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÊ O.

úÁÄÁÞÁ 4. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÁ O "ÓËÁÌÑÒÎÏÅ" ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ⟨u; v⟩ = uv + vu. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÓËÁÌÑÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ, É ÞÔÏ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÅ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ Ë ÓËÁÌÑÒÁÍ Œ O ÓÏÓÔÁŒÌÅÎÏ ÍÎÉÍÙÍÉ ÏËÔÁŒÁÍÉ (ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ u = −u). œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ G_2 ⊂ O_7.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ g_2 ËÁË ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ so_7 (ÚÁÄÁÊÔÅ ÌÉÎÅÊÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ ÎÁ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ Œ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ).

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÒÎÅŒÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ g_2 ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÓÉÓÔÅÍÏÊ ËÏÒÎÅÊ G_2. úÁÄÁÞÁ 7. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÃÅÎÔÒ G_2.

úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ K ⊂ G_2, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ (i; 0), ÉÚÏ- ÍÏÒÆÎÁ SU (3), É ÞÔÏ G_2=K ∼= S^6. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ G_2 ÓŒÑÚÎÁ É ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÁ.