çòõððù ìé áìçåâòù ìé

úáäáîéå 4 O_N (C ), O_{M;N}

äÌÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÊ ÆÏÒÍÙ Œ R^{m+n} ÓÉÇÎÁÔÕÒÙ (m; n) ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ O_{m;n} ⊂ GL_{m+n}(R) ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐÕ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÜÔÕ ÆÏÒÍÕ. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, O_n = O_{n;0} ∼= O_{0;n}.

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_{m;n} ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁÍÉ ìÉ Œ GL_{m+n}(R), ÏÐÉÛÉÔÅ ÉÈ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ o_{m;n} ⊂ gl_{m+n}(R). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ o_{m;n} É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓËÏÂËÕ Œ ÜÔÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.

äÌÑ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÊ ÆÏÒÍÙ Œ C^n ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ O_n(C ) ⊂ GL_n(C ) ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÜÔÕ ÆÏÒÍÕ.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_n(C ) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ìÉ Œ GL_n(C ), ÏÐÉÛÉÔÅ Åč ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ o_n(C ) ⊂ gl_n(C ). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ o_n(C ) É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓËÏÂËÕ Œ ÜÔÏÍ ÂÁÚÉÓÅ. úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÌÅËÓÉÆÉËÁÃÉÑ o_{m;n} ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó o_{m+n}(C ). úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ ÃÅÎÔÒ O_{m;n} É O_n(C ).

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ o_n(C ) | ÐÒÏÓÔÁ (ËÁË ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C ). œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ŒÓÅ o_{m;n} | ÐÒÏÓÔÙ (ËÁË ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ R).

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_{m;n}=SO_{m;n} ∼= O_{m+n}(C )=SO_{m+n} (C ) ∼= Z=2Z, ÇÄÅ SO | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÍÁÔÒÉÃ Ó ÅÄÉÎÉÞÎÙÍ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÅÍ. œ ËÁËÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ O_{m;n} ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÑÍÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ? úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_{m;n} | ËÏÍÐÁËÔÎÁ ÔÏÌØËÏ ÅÓÌÉ m = 0 ÉÌÉ n = 0. úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ o_{1;1} ∼= R, o_{2;1} ∼= sl_2(R). þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÇÒÕÐÐÁÈ? úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ o_{2;2} ∼= sl_2(R) ⊕ sl_2(R), o_{3;1} ∼= sl_2(C ) (ËÁË ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ R). þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÇÒÕÐÐÁÈ?

úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O_{m;n}=O_m × O_n | ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ, É, ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, O_{m;n} ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁ- ÌÅÎÔÎÁ O_m × O_n.