çòõððù ìé áìçåâòù ìé

úáäáîéå 6 GL_N (H), U H_N , SP_{2N}

ðÕÓÔØ H | ÁÌÇÅÂÒÁ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ (ÓËÁÖÅÍ, ÐÒÁŒÙÊ) ÍÏÄÕÌØ H^n . ðÕÓÔØ GL_n(H) | ÇÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÜÔÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ.

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ GL_n(H) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÒÕÐÐÏÊ ìÉ, ÏÐÉÛÉÔÅ Åč ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ gl_n(H). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ gl_n(H) ÎÁÄ R É C , ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓËÏÂËÕ Œ ÜÔÉÈ ÂÁÚÉÓÁÈ.

úÁÄÁÄÉÍ ÓËÁÌÑÒÎÏÅ (ÇÉÐÅÒÜÒÍÉÔÏŒÏÅ?) ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÁ H^n ÔÁË: ((¸_1; : : : ; ¸_n); (ȷ_1; : : : ȷ_n)) = ¸_1ȷ_1 + · · · + ¸_nȷ_n:

ïÂÏÚÎÁÞÉÍ U H_n ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ GL_n(H), ÓÏÓÔÏÑÝÕÀ ÉÚ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÜÔÕ ÆÏÒÍÕ. úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U H_n ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ìÉ Œ GL_n(H), ÏÐÉÛÉÔÅ Åč ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ uh_n ⊂ gl_n(H). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ uh_n ÎÁÄ R É C , ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓËÏÂËÕ Œ ÜÔÉÈ ÂÁÚÉÓÁÈ. úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U H_n | ËÏÍÐÁËÔÎÁ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÃÅÎÔÒ U H_n. úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U H_1 ∼= SU_2.

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U H_n=U H_{n−1} ∼= S^{4n−1}. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ŒÓÅ U H_n ÓŒÑÚÎÙ É ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÙ.

ðÕÓÔØ K = R ÉÌÉ C É Œ K^{2n} ÚÁÄÁÎÁ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÁÑ ÆÏÒÍÁ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ SP_{2n}(K) ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐÕ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÜÔÕ ÆÏÒÍÕ.

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ SP_{2n}(K) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ìÉ Œ GL_{2n}(K), ÏÐÉÛÉÔÅ Åč ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ sp_{2n}(K) ⊂ gl_{2n}(K). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓ sp_{2n} ÎÁÄ K É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓËÏÂËÕ Œ ÜÔÏÍ ÂÁÚÉÓÅ. úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ SP_2(K) ∼= SL_2(K).

úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ É ÍÎÉÍÁÑ ÞÁÓÔØ ÜÒÍÉÔÏŒÏÊ ÆÏÒÍÙ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ É ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÊ ÆÏÒÍÏÊ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÔÏ ÅÓÔØ U_n = O_{2n} ∩ SP_{2n}(R). áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ U H_n = SU_{2n} ∩ SP_{2n}(C ).

úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÌÅËÓÉÆÉËÁÃÉÑ uh_n ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó sp_{2n}(C ).

úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sp_{2n}(C ) | ÐÒÏÓÔÁ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ uh_n É sp_{2n}(R) | ÐÒÏÓÔÙ. úÁÄÁÞÁ 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sp_4(C ) ∼= so_5(C ). þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÓÏÏÔŒÅÔÓŒÕÀÝÉÈ ÇÒÕÐÐÁÈ?