çòõððù ìé áìçåâòù ìé

úáäáîéå 7{8 óéóôåíù ëïòîåê

äÌÑ ff ∈ R^n ÐÕÓÔØ s_ff : R^n → R^n | ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÏÊ ff. úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ s_ff(fi) = fi − 2^{(ff;fi)}_{(ff;ff)} ff.

óÉÓÔÅÍÏÊ ËÏÒÎÅÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÁÂÏÒ R ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ Œ R^n , ÔÁËÉÈ ÞÔÏ 1) R ÐÏÒÏÖÄÁÅÔ R^n , 2) ÄÌÑ ff; fi ∈ R ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ s_ff(fi) ∈ R, 3) ÄÌÑ ff; fi ∈ R ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ s_ff(fi) − fi ∈ Zff.

úÁÄÁÞÁ 2. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÓÉÓÔÅÍÙ ËÏÒÎÅÊ Œ R.

âÕÄÅÍ ÎÁÚÙŒÁÔØ ÓÉÓÔÅÍÕ ËÏÒÎÅÊ ÐÒÉŒÅÄčÎÎÏÊ, ÅÓÌÉ Õ ÎÅč ÎÅÔ ÓÏÎÁÐÒÁŒÌÅÎÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ. úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ËÏÒÎÅÊ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÒÉŒÅÄčÎÎÕÀ.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ Œ | ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ËÏÒÎÑÍÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 4 cos^2 Œ | ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ËÏÒÎÅÊ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ŒÅËÔÏÒÏŒ. ëÁË ÍÏÇÕÔ ÓÏÏÔÎÏÓÉÔØÓÑ ÄÌÉÎÙ ËÏÒÎÅÊ ÐÒÉ ËÁÖÄÏÍ Œ?

ðÒÏŒÅÄčÍ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØ Œ R^n , ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÕÀ ËÏÒÎÅÊ. îÁÚÏŒčÍ ËÏÒÎÉ ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÏÔ ÎÅč ÐÏÌÏ- ÖÉÔÅÌØÎÙÍÉ. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ, ÎÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÙÅ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÄŒÕÈ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ, ÎÁÚÏŒčÍ ÐÒÏÓÔÙÍÉ.

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ ÎÅ ÍÏÇÕÔ ÏÂÒÁÚÏŒÙŒÁÔØ ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ R^n .

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ËÏÒÅÎØ ÍÏÖÎÏ ÐÅÒÅŒÅÓÔÉ Œ ÐÒÏÓÔÏÊ ÉÌÉ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÙÊ ÅÍÕ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÐÒÉŒÅÄčÎÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ËÏÒÎÅÊ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÎÁÂÏÒÏÍ ÐÒÏÓÔÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ.

ðÕÓÔØ ff_i, i = 1 : : : n, | ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÍÁÔÒÉÃÕ ëÁÒÔÁÎÁ (n_{ij} )_{1≤i;j≤n} ÐÏÓÒÅÄÓÔŒÏÍ

n_{ij} = 2(ff_i; ff_j )=(ff_j ; ff_j ):

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÃÁ ëÁÒÔÁÎÁ | ÃÅÌÏÞÉÓÌÅÎÎÁÑ É ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ (ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÉ ÇÌÁŒÎÙÈ ÍÉÎÏÒÏŒ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Åč ÇÌÁŒÎÙÅ ÍÉÎÏÒÙ | ÍÁÔÒÉÃÙ ëÁÒÔÁÎÁ ÐÏÄÓÉÓÔÅÍ ËÏÒÎÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 8. ðÕÓÔØ n = 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÃÁ ëÁÒÔÁÎÁ ÒÁŒÎÁ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÅÒÅÎÕÍÉÒÏŒËÉ ÐÒÏÓÔÙÈ ËÏÒÎÅÊ) ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ: (i) ( 2 0 0 2 ) (ii) ( 2 −1 −1 2 ) (iii) ( 2 −2 −1 2 ) (iv) ( 2 −3 −1 2 )

îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÓÉÓÔÅÍÙ ËÏÒÎÅÊ (Œ ÔÏÍ ÞÉÓÌÅ ÎÅÐÒÉŒÅÄčÎÎÙÅ).

äÉÁÇÒÁÍÍÏÊ äÙÎËÉÎÁ ÎÁÚÏŒčÍ ÇÒÁÆ Ó ÒčÂÒÁÍÉ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ŒÉÄÏŒ: (i) (ii) (iii) (iv) óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÍÁÔÒÉÃÅ ëÁÒÔÁÎÁ ÔÁËÏÊ ÇÒÁÆ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ŒÅÒÛÉÎÙ ÎÕÍÅÒÕÀÔ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ, Á ÒčÂÒÁ (i)-(iv) ËÏÄÉÒÕÀÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ 2 × 2 ÍÉÎÏÒ (ÄÌÑ (iii) É (iv) ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÅ ÓÔÒÅÌËÉ | Œ ÓÔÏÒÏÎÕ ÂÏÌÅÅ ËÏÒÏÔËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ËÏÒÎÑ).

úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÅËÁÒÔÏŒÏÍÕ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ ÓÉÓÔÅÍ ËÏÒÎÅÊ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÎÅÓŒÑÚÎÏÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍ äÙÎËÉÎÁ.

é ÎÁÏÂÏÒÏÔ, ŒÓÑËÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÐÏ ÜÔÏÍÕ ÐÒÁŒÉÌÕ ÏÂÏÂÝčÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ëÁÒÔÁÎÁ. åÓÌÉ ÏÎÁ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ, ÔÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ äÙÎËÉÎÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ. 1

2çòõððù ìé áìçåâòù ìé úáäáîéå 7{8 óéóôåíù ëïòîåê

úÁÄÁÞÁ 10. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ ÏÂÏÂÝčÎÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ ëÁÒÔÁÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÇÒÁÆÏŒ:

íÏÇÕÔ ÌÉ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÓÏÄÅÒÖÁÔØ ÔÁËÉÅ ÐÏÄÇÒÁÆÙ? úÁÄÁÞÁ 11. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ŒÓÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÄÌÑ n = 3.

úÁÄÁÞÁ 12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓŒÑÚÎÙÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÔÉÐÁ ÉÓÞÅÒÐÙŒÁÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÓÐÉÓËÏÍ:

úÁÄÁÞÁ 13. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÓÉÓÔÅÍÙ ËÏÒÎÅÊ ÄÌÑ ÜÔÉÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ (Œ ÔÏÍ ÞÉÓÌÅ ÎÅÐÒÉŒÅÄčÎÎÙÅ). õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ A_n ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÓÉÓÔÅÍÅ ËÏÒÎÅÊ SU_{n+1}, B_n | SO_{2n+1}, C_n | SP_{2n}, D_n | SO_{2n}.

úÁÄÁÞÁ 15. ëÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÕÊÔÅ ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ äÙÎËÉÎÁ | ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÂÏÂÝčÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ëÁÒÔÁÎÁ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÐÏÌÕÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÉÍÅÅÔ ÒÁÎÇ n − 1.