íë îíõ. áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ, 1 ÓÅÍÅÓÔÒ. 03.12.06

üËÚÁÍÅÎ

1. V | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, N ∈ End (V ) | ÏÐÅÒÁÔÏÒ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÏÐÅÒÁÔÏÒ T_N ÎÁ End (V ): T_N (A) = N A − A N . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ N ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÅÎ, ÔÏ É T_N ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÅÎ.

2. ðÕÓÔØ V | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÓÉÇÎÁÔÕÒÙ (n; 1). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ V ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÂÁÚÉÓ, ÃÅÌÉËÏÍ ÓÏÓÔÏÑÝÉÊ ÉÚ ÉÚÏÔÒÏÐÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ.

3. ðÕÓÔØ V | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ~^{n−1}V ÒÁÚÌÏÖÉÍÙ.

4. íÏÖÎÏ ÌÉ Œ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ E^4 ÎÁÊÔÉ 6 ÅÄÉÎÉÞÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ, ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ ÔÕÐÙÅ ÕÇÌÙ?

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A ∈ End (V ) Œ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ÌÉÎÅÊÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÏÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ X ∈ End (V ), ÑŒÌÑÀÝÉÊÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÏÔ A, ÞÔÏ X^{2006} = A.

6. îÁÊÄÉÔÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÕÀ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ M_2(R), ÓÏÓÔÏÑÝÅÇÏ ÔÏÌØËÏ ÉÚ ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ.