îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 1-Ê ËÕÒÓ ÆÅŒÒÁÌØ 2007 Ç.

úÁÄÁÞÉ ÄÌÑ ÄÏÍÁÛÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ

1. äÌÑ ËÁËÉÈ n ŒÓÅ ÍÉÎÏÒÙ ŒÔÏÒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ 2 × n ÍÁÔÒÉÃÙ ÍÏÇÕÔ ÉÍÅÔØ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ÎÅÎÕÌÅŒÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ?

2. ðÕÓÔØ C | ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÊ ÓÉÍÐÌÅËÓ Œ ÁÆÆÉÎÎÏÍ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ A^n; n ¿ 1. œÙÂÅÒÅÍ ŒÎÕÔÒÉ C ÔÏÞËÕ O. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ’ : A^n −→ A^n , ÞÔÏ ’(O) | ÃÅÎÔÒ ÛÁÒÁ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ Œ ÓÉÍÐÌÅËÓ ’(C)?

3. ðÕÓÔØ œ | ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ ÐÏÒÑÄËÁ n, ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÁÑ Œ C^n ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ

(x_1; : : : ; x_n) → (x_{œ(1)}; : : : ; x_{œ(n)}):

îÁÊÔÉ ÓÐÅËÔÒ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ œ : C^n −→ C^n .

4. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÔÁËÉÅ ÄŒÅ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÅ ÍÁÔÒÉÃÙ A É B ÉÚ M_n(C ), ÞÔÏ AB = BA, ÎÏ ŒÍÅÓÔÅ Ó ÔÅÍ A É B ÎÅ ÍÏÇÕÔ ÂÙÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÙ Œ ŒÉÄÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÒÅÔØÅÊ ÍÁÔÒÉÃÙ?

5. ðÕÓÔØ D_1; : : : ; D_n | ÄÉÓËÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ a_{ij} ÐÌÏÝÁÄØ ÐÅÒÅÓÅÞÅ- ÎÉÑ D_i ∩ D_j . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÃÁ A = (a_{ij} ) ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ. íÏÖÎÏ ÌÉ Œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ ÚÁÍÅÎÉÔØ ÄÉÓËÉ Á) ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁÍÉ, Â) ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁÍÉ?

6. ëÁËÏŒÁ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÁÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ Œ M_n(C ), ËÏÔÏÒÁÑ ÓÏÓÔÏÉÔ ÃÅÌÉ- ËÏÍ ÉÚ ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ?