19.10.06

ìÉÓÔÏË Ć8 úÁÄÁÞÉ

1. ðÕÓÔØ U { ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ É SO(U) { ÇÒÕÐÐÁ ÉÚÏÍÅÔÒÉÊ U Ó ÏÐÒÅÄÅ- ÌÉÔÅÌÅÍ 1 (char ≠ 2). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Á) SO(U) ≃ SL_2(F ), ÅÓÌÉ U { ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ Â) SO(U) ≃ F^∗ , ÅÓÌÉ U { ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ.

2. ðÕÓÔØ V ËÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ (ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ) ÅŒËÌÉÄÏŒÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÂÁÚÉÓÅ óÉÌØŒÅÓÔÒÁ ÇÒÕÐÐÁ SO(V ) ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÔÓÑ ÍÁÔÒÉÃÁÍÉ ( cos z sin z −sin z cos z ) , z ∈ C (z ∈ R).

3. ðÕÓÔØ (e_1; : : : ; e_m) { ÂÁÚÉÓ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÅÇÄÁ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÁÑ ËÏÌÌÅËÃÉÑ ÉÚÏÔÒÏÐÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ (f_1; : : : ; f_m), ÞÔÏ (e_i; f_j ) = { 0 i ≠ j 1 i = j É (f_i; f_j ) = 0.

4. ðÕÓÔØ G^+ { ÇÒÕÐÐÁ ÉÚÏÍÅÔÒÉÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ (R^2; x_1y_1 − x_2y_2) Ó ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌÅÍ 1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÂÁÚÉÓÅ {(1; 0); (0; 1)} ÇÒÕÐÐÁ G^+ ÚÁÐÉÓÙŒÁÅÔÓÑ ÍÁÔÒÉÃÁÍÉ ( cosh t sinh t sinh t cosh t ) , t ∈ R.

5. ðÕÓÔØ f_1 = 2x_1y_1 − 5x_2y_2 É f_2 = x_1y_1 − 10x_2y_2 . éÚÏÍÅÔÒÉÞÎÙ ÌÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ (R^2; f_1) É (R^2; f_2)? á ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ (Q^2; f_1) É (Q^2; f_2)?

6. ðÕÓÔØ E^n { ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ (ÉÌÉ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ) ÅŒËÌÉÄÏŒÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÅÇÏ ÉÚÏÍÅÔÒÉÊ (ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ) ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑÍÉ. 7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ Sp_{2n} ÐÏÒÏÖÄÅÎÁ ÔÒÁÎÓŒÅËÃÉÑÍÉ (Ô.Å. ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÍÉ ŒÉÄÁ t → t + (t; v)v).

8. íÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÉÚÏÔÒÏÐÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÎÁ- ÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÁÇÒÁÎÖÅŒÙÍ. îÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÔÅÏÒÅÍÕ œÉÔÔÁ, ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅ- ÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÌÁÇÒÁÎÖÅŒÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ. 9. ëÁËÏÊ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÁÎÉÚÏÔÒÏÐÎÏÇÏ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_2 ?

10. äÁÔØ ËÌÁÓÓÉÆÉËÁÃÉÀ ÐÑÔÉÍÅÒÎÙÈ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_2 . 11. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_3 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍÁ ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÅ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ (V; f).

œ ÓŒÑÚÉ Ó ÜÔÉÍ ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÇÒÕÐÐÕ Isom(V; f) ÞÅÒÅÚ O_3(F_3). 12. îÁÊÔÉ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ O_3(F_3).

13. ðÕÓÔØ {e_1; : : : ; e_s} É {f_1; : : : ; f_s} ÄŒÅ ËÏÌÌÅËÃÉÉ ŒÅËÔÏÒÏŒ Œ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÍ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ (V; f). äÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÌ ÔÁËÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ g ∈ Isom(V; f), ÞÔÏ g(e_i) = f_i , i = 1; : : : ; s, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ G(e_1; : : : ; e_s) = G(f_1; : : : ; f_s).