áÎÁÌÉÚ, ÌÉÓÔÏË 1 (ÏÓÅÎØ 2006, 1 ÓÅÍÅÓÔÒ)

íÙ ÂÕÄÅÍ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÔØ ÉÚŒÅÓÔÎÙÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ É ÜÌÅÍÅÎ- ÔÁÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ŒÈÏÄÑÝÉÅ Œ ÛËÏÌØÎÕÀ ÐÒÏÇÒÁÍÍÕ, Á ÔÁËÖÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ É ÏÓÎÏŒ- ÎÙÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÐÒÅÄÅÌÏŒ ÆÕÎËÃÉÉ É ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÍÏÖÎÏ ÐÏÌØ- ÚÏŒÁÔØÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÆÁËÔÏÍ: ŒÓÑËÁÑ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÃÅÌÙÈ n ¿ 0 É ÐÒÉ x ¿ −1 ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ (1 + x)^n ⩾ 1 + nx.

2. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞} q^n = ∞ ÐÒÉ q ¿ 1 É lim_{n→∞} q^n = 0 ÐÒÉ −1 ¡ q ¡ 1.

Â) þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ ÐÒÏ lim_{n→∞} z^n ÐÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ z ∈ C ? 3. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ( 1 +^1_n

)_n ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀ- ÝÅÊ, Á ( 1 +^1_n

)_{n+1}

| ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÕÂÙŒÁÀÝÅÊ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞} ( 1 +^1_n

)_n (ÜÔÏÔ ÐÒÅÄÅÌ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏÍ e).

4. îÁÊÄÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÅÄÅÌÙ:

Á) lim_{n→∞} ( 1 +^1_n

)_n2 ; Â) lim_{n→∞} ( 1 +^1_{n2}

)_n ; Œ) lim_{n→∞} ( 1 −^1_n

)_n . 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞}(n^a=b^n) = 0 ÄÌÑ ŒÓÑËÉÈ a ¿ 0, b ¿ 1. 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞}(n^a)=(ln n) = +∞ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ a ¿ 0. 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞} a^n=n! = 0 ÐÒÉ a ¿ 1.

8. îÁÊÄÉÔÅ lim_{n→∞} n!=n^n

îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ: 9. (n + 1)^{2006}=(n^{2006} + 1);

10.^n √ n; 11.^n

√_{2n+3n+4n}

5^n+6^n .

12. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {x_n} ÚÁÄÁÎÁ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ x_1 = 1, x_{n+1} = √ 2 + x_n. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ.

13. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞} sin n?

14. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {x_n} ÚÁÄÁÎÁ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ x_1 = 1=2, x_{n+1} = x_n − x^2_n.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ lim_{n→∞} x_n, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÜÔÏÔ ÐÒÅÄÅÌ. Â) îÁÊÄÉÔÅ ff, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞} n^ffx_n ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÎÅ ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ, É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÜÔÏÔ ÐÒÅÄÅÌ.