íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ íîïçïïâòáúéñ é òáóóìïåîéñ, ïóåîø 2006 ç.

ðòïçòáííá ëõòóá

œÏÐÒÏÓÙ, ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÚŒÅÚÄÏÞËÁÍÉ, ÎÁ ÌÅËÃÉÑÈ ÎÅ ÏÂÓÕÖÄÁÌÉÓØ; ÚÎÁÔØ ÏÔŒÅÔÙ ÎÁ ÎÉÈ ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ.

1. ïÓÎÏŒÎÙÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ (ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ŒËÌÀÞÁÀÔ Œ ÓÅÂÑ ÐÒÏŒÅÒËÕ ËÏÒÒÅËÔÎÏÓÔÉ !). ëÒÏÍÅ ÚÎÁÎÉÑ ÓÏÂ- ÓÔŒÅÎÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÕÍÅÔØ ŒÓÅ ŒÙÐÉÓÙŒÁÔØ Œ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ: ÁÔÌÁÓ Œ T M , ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ, ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ ìÉ ÆÏÒÍÙ, É Ô.Ð.

1) çÌÁÄËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ. íÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Ó ËÒÁÅÍ. œÅËÔÏÒÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ. *çÌÁÄËÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ. 2) óÔÒÕËÔÕÒÁ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Œ T M . ðÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ ÇÌÁÄËÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ. 3) *óÔÒÕËÔÕÒÁ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ Œ C^∞(M ). óÔÒÕËÔÕÒÁ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ŒÓÅÈ I_a=I^2_a.

4) œÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ. ëÏÍÍÕÔÁÔÏÒ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

5) æÕÎËÔÏÒÉÁÌØÎÙÅ ÏÐÅÒÁÃÉÉ Ó ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑÍÉ: ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ, ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ, ÓÉÍ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ É ŒÎÅÛÎÑÑ ÓÔÅÐÅÎØ. äÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÙÅ ÆÏÒÍÙ.

6) ïÂÒÁÔÎÙÊ ÏÂÒÁÚ ËÏÎÔÒÁŒÁÒÉÁÎÔÎÏÇÏ ÔÅÎÚÏÒÁ. 7) éÎÔÅÇÒÁÌ ÏÔ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÙ.

8) ðÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ ìÉ ËÏÎÔÒÁŒÁÒÉÁÎÔÎÏÇÏ (*ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ) ÔÅÎÚÏÒÎÏÇÏ ÐÏÌÑ. 9) òÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÓÔÒÕÊ.

10) ôÒÁÎÓŒÅÒÓÁÌØÎÏÓÔØ ÄŒÕÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ.

2. ïÓÎÏŒÎÙÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ

1) íÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Ó ËÒÁÅÍ | ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔÉ É ËÒÁÑ. ëÒÁÊ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ | ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÂÅÚ ËÒÁÑ.

2) ìÀÂÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÐÁÒÁËÏÍÐÁËÔÎÏ. 3) ôÅÏÒÅÍÁ Ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÅÄÉÎÉÃÙ.

4) ïÐÉÓÁÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ C^∞(M ). 5) I_a=I^2_a = T^∗_a M .

6) œÅËÔÏÒÎÙÅ ÐÏÌÑ = ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ ÁÌÇÅÂÒÙ C^∞(M ). 7) [X; fY ] = f[X; Y ] + (L_X f)Y .

8) çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒÁ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

9) åÓÌÉ ŒÅËÔÏÒÎÙÅ ÐÏÌÑ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÔ ([X; Y ] = 0), ÔÏ ÉÈ ÐÏÔÏËÉ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÔ (˘^X_t ∘ ˘^Y_s = ˘^Y_s ∘ ˘^X_t ). 10) ôÅÏÒÅÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÄÌÑ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ.

11) ôÅÏÒÅÍÁ õÉÔÎÉ Ï ŒÌÏÖÉÍÏÓÔÉ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ (*ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ) n-ÍÅÒÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ Œ R^{2n+1}. 12) ïÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÓÔØ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÁ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÀ ÎÅ ÏÂÒÁÝÁÀÝÅÊÓÑ Œ ÎÕÌØ ÆÏÒÍÙ ÓÔÁÒ- ÛÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ.

13) ïÐÅÒÁÃÉÉ ÔÅÎÚÏÒÎÏÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ, ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ É ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ ÆÏÒÍ ÅÓÔÅ- ÓÔŒÅÎÎÙ (Ô.Å. ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÔ Ó ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ÏÂÒÁÔÎÏÇÏ ÏÂÒÁÚÁ).

14) œÎÅÛÎÉÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÓÕÐÅÒÔÏÖÄÅÓÔŒÕ ìÅÊÂÎÉÃÁ. d^2 = 0. 15) ôÅÏÒÅÍÁ óÔÏËÓÁ. 16) ìÅÍÍÁ ðÕÁÎËÁÒÅ.

17) \ìÅÍÍÁ ðÕÁÎËÁÒÅ" Ó ËÏÍÐÁËÔÎÙÍÉ ÎÏÓÉÔÅÌÑÍÉ. 18) ïÐÉÓÁÎÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÞÅÒÅÚ ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ ÏÔ ÆÏÒÍ. 19) œÚÁÉÍÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ L_X , d É ´_X .

20) *ðÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ ìÉ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÏÌÑ X ÐÏ ŒÅËÔÏÒÎÏÍÕ ÐÏÌÀ Y ÒÁŒÎÁ [Y; X]. œÙŒÅÓÔÉ ÏÔÓÀÄÁ ÕÔŒÅÒÖÄÅ- ÎÉÅ 7.

21) æÏÒÍÕÌÁ ëÁÒÔÁÎÁ ÄÌÑ ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÁ ÆÏÒÍÙ.

22) èÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÔÏÞÎÙÈ É ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÆÏÒÍ ÞÅÒÅÚ ÉÎÔÅÇÒÁÌÙ ÐÏ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÍ. *åÓÌÉ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ÐÏ ÌÀÂÏÍÕ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ ÎÕÌØ, ÔÏ ÆÏÒÍÁ ÔÏÞÎÁ.

23) ôÅÏÒÅÍÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ÄÌÑ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÙÈ ÆÏÒÍ. 24) œÅËÔÏÒÎÙÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ E É E^∗ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ. 25) ôÅÏÒÅÍÁ âÜÒÁ.

26) ðÏÌÎÏÔÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ C^k. 27) ôÅÏÒÅÍÁ ôÏÍÁ Ï ÔÒÁÎÓŒÅÒÓÁÌØÎÏÓÔÉ.