çòõððù é áìçåâòù ìé. ïóåîîéê óåíåóôò 2006.

ìéóôïë 2. îéìøðïôåîôîùå é òáúòåûéíùå áìçåâòù ìé.

2.1^!. ðÕÓÔØ g | ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ ÎÉÌØÐÏ- ÔÅÎÔÎÏÓÔÉ ÁÌÇÅÂÒÙ g:

Á) äÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ (ŒÁÒÉÁÎÔ: ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ) ÉÄÅÁÌÁ h ⊂ g ÁÌÇÅÂÒÙ h; g=h ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙ, É g ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ h ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÍÉ ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ.

Â) ad(x) | ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÊ ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍ ÄÌÑ ŒÓÅÈ x ∈ g.

Œ) B_m(g) = g ÄÌÑ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÏÇÏ m. úÄÅÓØ ÉÄÅÁÌ B_i(g) ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÉÎÄÕË- ÔÉŒÎÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ: B_0(g) = {0}, Á B_{i+1}(g) ÐÒÏÏÂÒÁÚ ÃÅÎÔÒÁ ÁÌÇÅÂÒÙ g=B_i(g) ÐÒÉ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÍ ÜÐÉÍÏÒÆÉÚÍÅ g ↠ g=B_i(g).

Ç) îÏÒÍÁÌÉÚÁÔÏÒ ÌÀÂÏÊ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ h ⊊ g Œ g ÏÔÌÉÞÅÎ ÏÔ h.

2.2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÉÄÅÁÌ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ÉÍÅÅÔ ÎÅÎÕÌÅ- ŒÏÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ Ó Åč ÃÅÎÔÒÏÍ.

2.3. ðÕÓÔØ g | ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ a ⊂ g ÐÏÒÏÖÄÁÅÔ g ËÁË ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÏÅËÃÉÑ a ÎÁ g=D(g) ÓÀÒSS- ÅËÔÉŒÎÁ.

2.4. ðÕÓÔØ g | ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ, É a | ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ g. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

(1) a ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ Œ g. (2) a ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÈ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒ Œ g. (3) a = z_g(a).

2.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÎÉÌØÐÏ- ÔÅÎÔÎÙÊ ÉÄÅÁÌ.

2.6 (ïÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ É ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÐÏÌÑ ÓËÁÌÑÒÏŒ)^!. ðÕÓÔØ K_1 ⊂ K_2 ⊂ K_3 | ÐÏÌÑ É g | ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÎÁÄ K_2. óÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

(1) áÌÇÅÂÒÁ g ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁ (ÒÁÚÒÅÛÉÍÁ). (2) áÌÇÅÂÒÁ g_{K1} ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁ (ÒÁÚÒÅÛÉÍÁ). (3) áÌÇÅÂÒÁ g^{K3} := g ⊗_{K2} K_3 ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁ (ÒÁÚÒÅÛÉÍÁ).

2.7*. ðÕÓÔØ K | ÐÏÌÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ 2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÁËÕÀ ÒÁÚÒÅÛÉÍÕÀ ÁÌÇÅÂÒÕ ìÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ:

Á) ÎÅ ŒÅÒÎÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ ìÉ.

Â) ËÏÍÍÕÔÁÎÔ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ìÉ.

œ ÄÁÌØÎÅÊÛÅÍ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÉÍÅÅÔ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÕ 0.

2.8* (áÌØÔÅÒÎÁÔÉŒÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ ìÉ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁ- ÍËÎÕÔÙÍ ÐÏÌÅÍ). äÏËÁÚÁÔØ ÐÏ ÉÎÄÕËÃÉÉ, ÒÁÓÓÍÏÔÒÅŒ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÉÄÅÁÌ a ⊂ g. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ ìÉ, ÄÁÎÎÏÅ ÎÁ ÌÅËÃÉÉ, ÒÁŒÎÏ ËÁË É ÅÇÏ ÞÁÓÔÉ, ÎÅ ÄÏÌÖÎÏ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÐÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ.

2.9. ðÕÓÔØ g | ÒÁÚÒÅÛÉÍÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÉÚ [x; [x; y]] = 0; x; y ∈ g; ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ [x; y] = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ g ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁ. 1

2 ìéóôïë 2. îéìøðïôåîôîùå é òáúòåûéíùå áìçåâòù ìé.

2.10*. ðÕÓÔØ g | ÒÁÚÒÅÛÉÍÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ D^n g ≠ {0}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ 1 ⩽ i ⩽ n − 1 ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ dim D^i(g)=D^{i+1} (g) ⩾ 2^{i−1} + 1.

îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ x ∈ gl(V ), ÇÄÅ V | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÁÄÄÉÔÉŒÎÙÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅÍ öÏÒÄÁÎÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ x = x_s + x_n, ÇÄÅ x_s | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ, Á x_n | ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ, É [x_s; x_n] = 0. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ, ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏ, É x_s; x_n ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÏÌÉÎÏÍÁÍÉ ÏÔ x ÂÅÚ ÓŒÏÂÏÄÎÏÇÏ ÞÌÅÎÁ. óÌÅÄÕÀÝÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÈÏÔØ É ÎÅ ÏÔÎÏÓÉÔÓÑ Ë ÁÌÇÅÂÒÁÍ ìÉ, ÎÏ Åč ÐÏÌÅÚÎÏ ÓÄÅÌÁÔØ.

2.11. äÏËÁÖÉÔÅ ÕËÁÚÁÎÎÙÅ ŒÙÛÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ öÏÒÄÁÎÁ (ÄÌÑ ÎÅÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏ- ÌÅÊ œÁÍ ÍÏÖÅÔ ÐÏÔÒÅÂÏŒÁÔØÓÑ ÔÅÏÒÉÑ çÁÌÕÁ).

2.12. ðÕÓÔØ g | ÒÁÚÒÅÛÉÍÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ gl(V ), ÇÄÅ V | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ.

Á) íÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ Œ g ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÉÄÅÁÌ. Â*) åÓÌÉ x_s ∈ g ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ x ∈ g, ÔÏ g ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÏÊ ÉÄÅÁÌÁ ÉÚ ÐÕÎËÔÁ Á) É ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÊ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÊ ÉÚ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.