çòõððù é áìçåâòù ìé. ïóåîîéê óåíåóôò 2006.

ìéóôïë 4. òáúìïöåîéå öïòäáîá é ôåïòåíá ìåœé.

ðÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÉÍÅÅÔ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÕ 0. þÅÒÅÚ g ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ, ÞÅÒÅÚ r Åč ÒÁÄÉËÁÌ

4.1^!. ðÕÓÔØ x ∈ g ÔÁËÏŒ, ÞÔÏ ad x | ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÊ ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍ. ôÏÇÄÁ exp(ad x) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ ÁÌÇÅÂÒÙ g.

4.2 (ðÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÅ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ). ðÏÄÁÌÇÅÂÒÕ g ⊂ gl(V ) ÍÙ ÎÁ- ÚÏŒÅÍ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ, ÅÓÌÉ x_s ∈ g ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ x ∈ g.

Á^!) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÁ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÁÌ- ÇÅÂÒ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ.

Â^!) ðÕÓÔØ g | ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ gl(V ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ V_2 ⊂ V_1 ⊂ V ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ {x ∈ g|xV_1 ⊂ V_2} ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕ- ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÏÊ Œ g. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÁÎÎÕÌÑÔÏÒ ÌÀÂÏÇÏ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ÉÚ V É ÎÏÒÍÁÌÉÚÁÔÏÒ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍÉ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁÍÉ.

Œ^!) ðÕÓÔØ h | ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ g. ôÏÇÄÁ z_g(h); n_g(h) ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍÉ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁÍÉ.

Ç) òÁÄÉËÁÌ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÓÁÍ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ. Ä) ðÕÓÔØ g | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ gl(V ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÎÁÉÍÅÎØ- ÛÁÑ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ ~g, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ g. ðÏÄÁÌÇÅÂÒÁ ~g ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ ÚÁÍÙËÁÎÉÅÍ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ g. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ g ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÄÅÁÌÏÍ Œ ~g É ÞÔÏ [~g; ~g] = [g; g].

Å*) ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÒÁÄÉËÁÌ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ g ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÈ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÏŒ. ôÏÇÄÁ ÁÌÇÅÂÒÁ g ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ.

Ö) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÍÕÔÁÎÔ ÌÀÂÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉ- ÞÅÓËÏÊ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÏÊ.

Ú) åÓÌÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ g Œ V ŒÐÏÌÎÅ ÐÒÉŒÏÄÉÍÏ, ÔÏ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ g ÐÏÌÕÁÌÇÅ- ÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ.

4.3^!. ðÏ ÁÎÁÌÏÇÉÉ Ó ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ ŒŒÏÄÉÔÓÑ ÐÏÎÑÔÉÅ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅ- ÂÒÙ Œ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ ìÉ g.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ h ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ æ(h) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÏÊ Œ gl(V ) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÔÏÞÎÏÇÏ (ÉÌÉ ÌÀÂÏÇÏ) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ g → gl(V ).

Â) ðÕÓÔØ h | ÐÏÌÕÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ g, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÆÏÒÍÙ ëÉÌÌÉÎÇÁ Ó g ÎÁ h ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÏ. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ h ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÄÕËÔÉŒÎÏÊ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÏÂÒÁÔÎÏÅ?

4.4. ðÕÓÔØ d | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ Der(g). ôÏÇÄÁ Œ g ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ ìÅŒÉ, ÕÓÔÏÊÞÉŒÁÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ d.

4.5(ôÅÏÒÅÍÁ íÁÌØÃÅŒÁ). Á*) äÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒ ìÅŒÉ s_1; s_2 ⊂ g ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔÙ x_1; : : : ; x_k ∈ [g; r], ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ

∏_k i=1 exp(ad x_i)s_1 = s_2 (ÎÁ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, ÍÏÖÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØÓÑ ÏÄÎÉÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ). 1

2 ìéóôïë 4. òáúìïöåîéå öïòäáîá é ôåïòåíá ìåœé.

Â) œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ g ÓÏÐÒÑÖÅÎÁ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÅ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ ìÅŒÉ, ÐÒÉÞÅÍ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÅ ÏÓÕÝÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ ŒÉÄÁ

∏_k i=1 exp(ad x_i); x_i ∈ [g; r].