îíõ | áÌÇÅÂÒÁ | 3 ÓÅÍÅÓÔÒ ìÉÓÔÏË 1 6 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2007 Ç.

ï ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÑÈ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÁÍÉ íÏÄÕÌØ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎ ÉÚÏÍÏÒÆÅÎ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÅ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ.

I. äÏËÁÚÁÔØ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏÓÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÕÓÌÏŒÉÊ:

1) íÏÄÕÌØ M ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ 2) M = ∑ M_i , ÇÄÅ M_i { ÐÒÏÓÔÙÅ ÐÏÄÍÏÄÕÌÉ Œ M (ÓÕÍÍÁ ÎÅ ÐÒÑÍÁÑ!)

3) Õ ŒÓÑËÏÇÏ ÐÏÄÍÏÄÕÌÑ ÅÓÔØ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ 4) Õ ŒÓÑËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÐÏÄÍÏÄÕÌÑ ÅÓÔØ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ

(õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÏÌÅÚÎÏ ŒÅÓÔÉ ÉÎÄÕËÃÉÀ ÐÏ ÄÌÉÎÅ ÒÑÄÁ öÏÒÄÁÎÁ-çčÌØÄÅÒÁ.) II. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÐÏÄÍÏÄÕÌØ É ÆÁËÔÏÒÍÏÄÕÌØ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÇÏ ÍÏÄÕÌÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ.

áÌÇÅÂÒÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ, ÅÓÌÉ ÅÓÌÉ ÅÅ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ. óÌÅÄÕÀ- ÝÉÅ ÚÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏ, Á ÍÏÖÎÏ ÓÁÍÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏ ÞÉÔÁÔØ ÉÈ ÒÅÛÅÎÉÑ Œ ÓÁÍÙÈ ÒÁÚÎÙÈ ËÎÉÇÁÈ, ÒÁÓÓÞÉÔÁÎÎÙÈ ÎÁ ÚÁËÏÎÞÅÎÎÙÈ ÁÌÇÅÂÒÁÉÓÔÏŒ. III. åÓÌÉ I { ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ (ÌÅŒÙÊ) ÉÄÅÁÌ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A, ÔÏ ÌÉÂÏ I^2 = 0, ÌÉÂÏ I = Ae, ÇÄÅ e^2 = e (ÌÅÍÍÁ âÒÁÕÜÒÁ).

éÄÅÁÌ (ÐÒÁŒÙÊ, ÌÅŒÙÊ, ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÉÊ) I ¡ A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ I^m = 0 ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ m ¿ 1. IV. óÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

1) ÁÌÇÅÂÒÁ A ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ 2) ŒÓÑËÉÊ ÌÅŒÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ A ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ Ae, ÇÄÅ e { ÉÄÅÍÐÏÔÅÎÔ (Ô.Å. e^2 = e). 3) ŒÓÑËÉÊ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÉÄÅÁÌ Œ AÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÉÄÅÍÐÏÔÅÎÔ 4) Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A ÎÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ 5) Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A ÎÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÈ ÌÅŒÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ V Á. ëÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ Œ ÎÅÊ ÎÅÔ ÎÉÌØÐÏ- ÔÅÎÔÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

V Â. åÓÌÉ ÐÏÌÅ K ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ, ÔÏ ŒÓÑËÁÑ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ K - ÁÌÇÅÂÒÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ K^n .

VI. ãÅÎÔÒ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ.

VII. áÌÇÅÂÒÁ A ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ Õ ÎÅÅ ÅÓÔØ ÔÏÞÎÙÊ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÍÏÄÕÌØ. (íÏÄÕÌØ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÏÞÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ ÁÎÎÕÌÑÔÏÒ Ann M = {a ∈ A | aM = 0} ÒÁŒÅÎ 0).

VIII. áÌÇÅÂÒÁ M_n(D), ÇÄÅ D { ÔÅÌÏ, ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ.

IX. œ ÁÌÇÅÂÒÅ A = M_n(D) ÎÅÔ ÉÄÅÁÌÏŒ, ÏÔÌÉÞÎÙÈ ÏÔ 0 É A.