13.09.2007.

ìÉÓÔÏË Ć2

œÅËÔÏÒÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ É ÍÁÔÒÉÃÙ ÎÁÄ ÔÅÌÁÍÉ

ðÕÓÔØ D ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ÔÅÌÏ ÎÁÄ K , V { ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÊ ÌÅŒÙÊ D -ÍÏÄÕÌØ. ôÏÇÄÁ V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ (ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÍ) ŒÅËÔÏÒÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÎÁÄ ÔÅÌÏÍ D . úÁÄÁÞÁ 1. œÓÑËÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ D -ÍÏÄÕÌØ ÉÚÏÍÏÒÆÅÎ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÍÕ. úÁÄÁÞÁ 2. œÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ D { ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÍÏÄÕÌØ. úÁÄÁÞÁ 3. œÓÑËÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ D ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ D^n = D ⊕ : : : ⊕ D n (ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ). þÉÓÌÏ n ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ É ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØÀ dim_D V.

áÌÇÅÂÒÁ ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ V ÎÁÄ D ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÁÌÇÅÂÒÅ M_n(D). (ÜÌÅÍÅÎÔÙ V ÕÄÏÂÎÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÔØ Ó ŒÅËÔÏÒ-ÓÔÒÏÞËÁÍÉ (x_1; : : : ; x_n), x_i ∈ D , ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÓËÁÌÑÒÙ ÉÚ D ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÓÌÅŒÁ, Á ÍÁÔÒÉÃÙ ÄÅÊÓÔŒÕÀÔ ÓÐÒÁŒÁ ÏÂÙÞÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ). úÁÄÁÞÁ 4. œÓÑËÉÊ ÍÏÄÕÌØ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÏÊ A = M_n(D) ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ. úÁÄÁÞÁ 5. œÓÑËÉÊ ÐÒÏÓÔÏÊ A-ÍÏÄÕÌØ ÉÚÏÍÏÒÆÅÎ V = D^n , Á ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÊ A-ÍÏÄÕÌØ ÉÚÏÍÏÒÆÅÎ V ⊕ : : : ⊕ V n = nV .

ðÒÉÍÅÒÙ ÔÅÌ îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ A =

(_{a;b} K ) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÞÅÔÙÒÅÈÍÅÒÎÕÀ ÁÌÇÅÂÒÕ A ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K Ó ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ, ÚÁÄÁÎÎÙÍ ÕÓÌÏŒÉÑÍÉ i^2 = a, j^2 = b ij = −ji = k (1; i; j; k { ÂÁÚÉÓ A ÎÁÄ K ). úÁÄÁÞÁ 6. áÌÇÅÂÒÁ

(_{a;b} K ) ÐÒÏÓÔÁ É Åč ÃÅÎÔÒ ÅÓÔØ K .

úÁÄÁÞÁ 7. åÓÌÉ ÐÒÏÓÔÏÅ p ≡ 3(mod4), ÔÏ

(_{−1;p} Q ) { ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÄÅÌÅÎÉÅÍ.

úÁÄÁÞÁ 8. äŒÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 7 ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ ÐÒÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ p, q . ðÒÉÍÅÒÙ ÇÒÕÐÐÏŒÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ

úÁÄÁÞÁ 9. åÓÌÉ charK ≠ 2, Á G { ÇÒÕÐÐÁ ëÌÅÊÎÁ Z_2⊕Z_2, ÔÏ K[G] ≃ K ⊕ K ⊕ K ⊕ K . úÁÄÁÞÁ 10. åÓÌÉ H { ÇÒÕÐÐÁ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ {±1; ±i; ±j; ±k}, ÔÏ R[H] ≃ H ⊕ R^4 .