20.09.2007.

ìÉÓÔÏË Ć3

ðÒÉÍÅÒÙ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÒÕÐÐ

óŒÏÄËÁ ÏÓÎÏŒÎÙÈ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏŒ

1) œÓÑËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÅÓÔØ ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ 2) þÉÓÌÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÇÒÕÐÐÙ 3) òÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ d_i ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ É ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ |G| ÓŒÑÚÁÎÙ Á) ÔÏÖÄÅÓÔŒÏÍ âÅÒÎÓÁÊÄÁ ∑ d_i^2 = |G| Â) "ÓÌÁÂÙÍ" ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ ÄÅÌÉÍÏÓÔÉ |G| d_i ∈ Z

(ÐÏ ÐÏŒÏÄÕ "ÓÉÌØÎÏÇÏ" ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÄÅÌÉÍÏÓÔÉ ÓÍÏÔÒÉ ìÅÎÇ ÉÌÉ óÅÒÒ)

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÔÉ ÑŒÎÙÊ ŒÉÄ ŒÓÅÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ: Á) Z_n Â) Z_2 × Z_2 Œ) ÇÒÕÐÐÙ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ Ç) ÇÒÕÐÐÙ ÄÉÜÄÒÁ D_n Ä) ÇÒÕÐÐÙ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ŒÒÁÝÅÎÉÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ Å) ÇÒÕÐÐÙ Z_{n1} × Z_{n2} × : : : × Z_{ns}

úÁÄÁÞÁ 2. (ëÏÎÓÔÒÕËÃÉÑ ÓÐÌÅÔÁÀÝÅÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ) ðÕÓÔØ æ_1 : G → GL(V_1) É æ_2 : G → GL(V_2) ÄŒÁ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ G É l : V_1 → V_2 { ÐÒÏÉÚ- ŒÏÌØÎÙÊ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ^l , ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÊ "ÕÓÒÅÄÎÅÎÉÅÍ" l , ÓÐÌÅÔÁÅÔ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ æ_1 É æ_2 : ^l =^1_{|G|} ∑ g∈G æ_2(g) · l · æ_1(g^{−1})

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ ÇÒÕÐÐÁ G ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ Œ ÌÉÎÅÊÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ V Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ æ. ôÏÇÄÁ ÏÐÅÒÁÔÏÒ p =^1_{|G|} ∑ g∈G æ(g) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÏÅËÔÏÒÏÍ ÎÁ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V^G , ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ

ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ G ŒÅËÔÏÒÏŒ

úÁÄÁÞÁ 4. œÓÑËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÕÎÉÔÁÒÎÏÍÕ (Ô.Å. Œ ÐÏÄÈÏÄÑÝÅÍ ÂÁÚÉÓÅ ÚÁÐÉÓÙŒÁ- ÅÔÓÑ ÕÎÉÔÁÒÎÙÍÉ ÍÁÔÒÉÃÁÍÉ).

úÁÄÁÞÁ 5. éÓÐÏÌØÚÕÑ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÀ ÚÁÄÁÞÉ 2 É ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÚÁÄÁÞÉ 4, ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÞÎÙÅ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÙ ÕÎÉÔÁÒÎÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ Œ ÇÉÌØÂÅÒÔÏŒÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ L^2(G) ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ G ÓÏ ÓËÁÌÑÒÎÙÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅÍ ⟨f_1; f_2⟩ =^1_{|G|} ∑ f_1(g)f_2(g)

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÚÁÔØ ÐÏÌÎÏÔÕ ÓÉÓÔÅÍÙ ÍÁÔÒÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ G

ðÕÓÔØ ^G = {T_˘} ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ (ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ G. ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÎÁ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ G ÓÔÁŒÉÔ Œ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f ÎÁ G ÏÐÅÒÁÔÏÒÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ^f ÎÁ ^G ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ ^f (˘) = ∑ g∈G f(g)T_˘ (g)^∗ (s^∗ = s^t )

úÁÄÁÞÁ 7. õËÁÚÁÔØ ÑŒÎÙÊ ŒÉÄ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ æÕÒØÅ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ Z_n , Z_2 ⊕ Z_2

úÁÄÁÞÁ 8^∗ .

1) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÕÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÅÔ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÁÌÇÅÂÒ C[G] É ⊕M_{d˘} (C) (d_˘ = dim_C T_˘ ) 2) îÁÊÔÉ ÑŒÎÙÊ ŒÉÄ ÆÏÒÍÕÌÙ ÏÂÒÁÝÅÎÉÑ.