íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 10, 14 ÎÏÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄÙ Á) ∑ n≥1 1 n^s ; Â) ∑ n≥2 1 n ln n ; Œ) ∑ n≥1 n!(^x_n )^n; (x ¿ 0);

Ç)1 + ∑ n≥1(^{(2n−1)!!}_{(2n)!!} )^p; (p ¿ 0); Ä) ∑ n≥3 1 (ln n)^{ln ln n} ; Å) ∑ n≥3 1 (ln ln n)^{ln n} ; Ö) ∑ n≥1 sin n

n ; Ú) ∑ n≥1 | sin n^2 | n . 2. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄ 1+ ∑ n≥1 ff(ff+1)···(ff+n−1)fi(fi+1)···(fi+n−1) n!fl(fl+1)···(fl+n−1) x n, ÐÒÉ ÕÓÌÏŒÉÉ ff; fi; fl; x ¿ 0.

3. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄÙ Á) ∑ n≥1 ø (n) n^2 , ÇÄÅ ø (n) { ÞÉÓÌÏ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ n; Â) ∑ n≥1 Œ(n) n^2 , ÇÄÅ Œ(n) { ÞÉÓÌÏ ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÑÝÉÈ n ÞÉÓÅÌ, ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÈ

Ó ÎÉÍ.

4. ðÕÓÔØ a_n ¿ 0. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÃÅÐÎÏÊ ÄÒÏÂÉ

a_0 + 1 a_1 +^1_{a2+:::}

ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÒÑÄ ∑ a_n ÂÙÌ ÒÁÓÈÏÄÑÝÉÍÓÑ.

5. ðÕÓÔØ a_n ¿ 0 É S_n = a_1+: : :+a_n, S_n → ∞. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Á)

∑_{an}

S_n = ∞; Â) ∑_{an}

S^{1+”}_n ¡ ∞, ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ” ¿ 0.

6. ðÕÓÔØ {a_n} É {b_n} ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÕÂÙŒÁÀÔ É ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ É ∑ a_n = ∑ b_n = ∞. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÑÄ ∑ min(a_n; b_n)?

7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÑÄ ∑ a_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÔÏ lim_{t→1−0} ∑ a_nt^n = ∑ a_n.

8. œÙÞÉÓÌÉÔØ ÓÕÍÍÙ ÒÑÄÏŒ Á) ∑ n≥r 1 C^r_n , r ∈ N; r ≥ 1; Â) ∑ n≥1 (−1)^{n+1}

n ; Œ) ∑ n≥0 (−1)^n 2n+1 ; Ç) ∑ n≥1 sin n n . 9. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÈÏÄÑÝÉÊÓÑ ÒÑÄ ÉÚ ŒÅËÔÏÒÏŒ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÂÕÄÅÍ ÐÅÒÅ- ÓÔÁŒÌÑÔØ ÅÇÏ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ É ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÔØ (ÅÓÌÉ ÏÎ ÏÓÔÁčÔÓÑ ÓÈÏÄÑÝÉÍÓÑ). ëÁËÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÓÕÍÍ ÍÏÇÕÔ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÏÌÕÞÉÔØÓÑ? 10. ðÕÓÔØ {a_n}_{n⩾0} { ÌÀÂÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÆÕÎËÃÉÑ f ∈ C^∞(R), ÔÁËÁÑ ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ k ≥ 0 ÉÍÅÅÍ f^{(k)}(0) = a_k.