íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 11, 21 ÎÏÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. ðÕÓÔØ 0 ¡ a_n ¡ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÉ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÒÁŒÎÏ- ÓÉÌØÎÙ: (1) ∑ a_n = ∞; (2) ∏ (1 + a_n) = ∞; (3) ∏ (1 − a_n) = 0.

2. ðÕÓÔØ a_n ¿ −1, ÒÑÄÙ ∑ a_n É ∑ a^2_n ÓÈÏÄÑÔÓÑ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÂÅÓËÏÎÅÞ- ÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ∏ (1 + a_n) ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÍÕ ÎÅÎÕÌÅŒÏÍÕ ÞÉÓÌÕ.

3. ðÕÓÔØ p_n | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ Ó ÎÏÍÅÒÏÍ n. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

∑_1

p_n = ∞.

4. œÙÞÉÓÌÉÔØ: Á) ∏_{fi+n}

ff+n , ÇÄÅ ff ¿ fi ¿ 0; Â) ∏_{(1+} 1_{n )}n e ; Œ) ∏ cos^Œ_{2n} , ÇÄÅ Œ ≠ 0.

5. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁÑ ÎÁ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ (−1; 1) ÆÕÎËÃÉÑ f, ÔÁËÁÑ ÞÔÏ f ≢ 0, ŒÓÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÎÕÌÅ ÒÁŒÎÙ 0, Á ŒÓÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ f Œ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ (−1; 1) ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ? 6 (ÞÉÓÌÁ âÅÒÎÕÌÌÉ). ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÞÉÓÌÁ B_n ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ x e^x − 1 = ∑ n≥0 B_n x^n n! Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ B_3 = B_5 = B_7 = : : : = 0;

œÙÒÁÚÉÔØ ÞÅÒÅÚ B_n ËÏÜÆÉÃÉÅÎÔÙ ÒÑÄÁ ôÅÊÌÏÒÁ Œ ÎÕÌÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÆÕÎË- ÃÉÊ Â) x cth x, x ctg x; Œ) th x, tg x; ðÕÓÔØ S_m(n) = ∑ 0≤k¡n k

m, S(x; n) = ∑ m≥0 S_m(n)^{xm}_{m!} .

Ç) œÙÞÉÓÌÉÔØ S(x; n);

Ä) îÁÊÔÉ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ S_m(n) ÞÅÒÅÚ B_k. ðÏÌÕÞÉÔØ ÑŒÎÙÅ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ m = 2; 3; 4.