íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 12, 28 ÎÏÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. Á) óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ f_n ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÙÈ ÎÁ ÉÎ- ÔÅŒÁÌÅ ÆÕÎËÃÉÊ, ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÑÝÁÑÓÑ Ë ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f, É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÈ ÎÉÇÄÅ ÎÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f?

Á) óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ f_n ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÙÈ ÎÁ ÉÎÔÅ- ŒÁÌÅ ÆÕÎËÃÉÊ, ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÑÝÁÑÓÑ Ë ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f, É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ f_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f ŒÅÚÄÅ, ËÒÏÍÅ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ? 2. ðÕÓÔØ (x) | ÄÒÏÂÎÁÑ ÞÁÓÔØ ÞÉÓÌÁ x. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ÒÁÚÒÙŒÁ ÆÕÎËÃÉÉ

f(x) = ∞∑ n=1 (nx) n^2 : œÙÑÓÎÉÔØ, ÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍÁ ÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ f (ÎÁ ÏÔÒÅÚËÁÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÓÉ). 3. ðÕÓÔØ a_{ij} | ÎÁÂÏÒ ÞÉÓÅÌ, ÚÁŒÉÓÑÝÉÈ ÏÔ ÄŒÕÈ ÉÎÄÅËÓÏŒ i = 1; 2; : : :, j = 1; 2; : : :. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÓÕÍÍÙ Œ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÈ ÒÑÄÁÈ ÉÍÅÀÔ ÓÍÙÓÌ (Ô.Å. ÅÓÌÉ ÒÑÄÙ ÓÈÏÄÑÔÓÑ), ÔÏ ∞∑ i=1 (_∞ ∑ j=1 a_{ij} ) = ∞∑ j=1 (_∞ ∑ i=1 a_{ij} ) ?