íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç. ìÉÓÔÏË N2, 19 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. óÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÔØ ÐÏÎÑÔÉÅ ÐÒÅÄÅÌÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {x_n} (ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X) Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ, Ô.Å. ÄÌÑ ÐÏ- ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {x_n} É ÜÌÅÍÅÎÔÁ x ∈ X ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Y É ÅÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ F Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ lim_{n→∞} x_n = x ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ F ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ. 2. òÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ (ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÚÎÁÞÎÙÈ) ÆÕÎË- ÃÉÊ ÎÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ X. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ, ÒÁÚÎÏÓÔØ, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ É ÞÁÓÔÎÏÅ ÄŒÕÈ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ (ÐÏÓÌÅÄÎÅÅ, ÅÓÌÉ ÉÍÅÅÔ ÓÍÙÓÌ, Ô.Å. ÅÓÌÉ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌØ ÎÅ ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ ÎÏÌØ) ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ. 3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÓÔ- ÒÁÎÓÔŒ ËÏÍÐÁËÔÎÏ.

4. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ F : X → Y ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ, ËÁËÉÅ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÊ ŒÅÒÎÙ:

1) ÐÒÏÏÂÒÁÚ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÚÁÍËÎÕÔ; 2) ÐÒÏÏÂÒÁÚ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ËÏÍÐÁËÔÅÎ; 3) ÐÒÏÏÂÒÁÚ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÅÎ;

ÄÁÌÅÅ (Œ ÐÕÎËÔÁÈ 4-5) ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ F ÓÕÒØÅËÔÉŒÎÏ, Ô.Å. ÅÇÏ ÏÂÒÁÚ ÓÏŒÐÁ- ÄÁÅÔ Ó ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ Y 4) ÏÂÒÁÚ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÔËÒÙÔ; 5) ÏÂÒÁÚ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÚÁÍËÎÕÔ; 6) ÏÂÒÁÚ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ËÏÍÐÁËÔÅÎ; 7) ÏÂÒÁÚ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÅÎ. óÄÅÌÁÔØ ÔÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ Œ ÓÌÕÞÁÅ, ÅÓÌÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ X ËÏÍÐÁËÔÎÏ. 5. îÁÚÏŒÅÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ U (ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÊ) ÐÌÏÓËÏÓÔÉ R^2 ÏÔËÒÙÔÙÍ, ÅÓÌÉ ŒÍÅÓÔÅ Ó ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÏÊ (x_0; y_0) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÕÇÌÁ ff ÏÎÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÏÔËÒÙÔÙÊ ÉÎÔÅÒŒÁÌØÞÉË ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÑ ff Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ (Ô.Å. ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ” ¿ 0, ÞÔÏ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ŒÉÄÁ (x_0 + t cos ff; y_0 + t sin ff) c |t| ¡ ” ÌÅÖÁÔ Œ U ). úÁÄÁÅÔ ÌÉ ÜÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÀ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ R^2? åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ËÁË ÜÔÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÑ ÓÏÏÔÎÏÓÉÔÓÑ ÓÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÔÏÐÏÌÏÇÉÅÊ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ R^2?