íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç.

ìÉÓÔÏË N 7, 24 ÏËÔÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. óÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÔØ É ÄÏËÁÚÁÔØ ÐÒÁŒÉÌÏ ìÏÐÉÔÁÌÑ ÄÌÑ ÓÌÕÞÁÑ, ËÏÇÄÁ ÆÕÎËÃÉÉ f(x) É g(x) ÓÔÒÅÍÑÔÓÑ Ë +∞ ÐÒÉ: Á) x → a; Â) x → ∞.

2. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ "ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ" ÆÕÎËÃÉÉ f(x) (ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÎÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ R) Œ ÔÏÞËÅ x ÆÏÒÍÕÌÏÊ " df dx "(x) :=

1 + x^2 1 + (f(x))^2 f^′(x) ;

" df dx "(∞) := lim_{x→∞} " df dx "(x) :

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÉÍÅÀÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ "ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ" ÎÁ ÐÏÐÏÌÎÅÎÉÉ R ∪ {∞}.

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ {P_n(x)} ÓÔÅÐÅÎÉ d ÓÌÁÂÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÕ P (x), ÔÏ "ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ" ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ {P_n(x)} ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÑÔÓÑ Ë "ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ" ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ P (x). Œ^∗) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÉÍÅÀÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ "ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ" ŒÓÅÈ ÐÏÒÑÄËÏŒ ÎÁ ÐÏÐÏÌÎÅÎÉÉ R ∪ {∞}.

3. ðÕÓÔØ f | ÄŒÁÖÄÙ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁÑ, ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁ- ÓÔÁÀÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ŒÓÅÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ R, ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(x) = x ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ËÏÒÅÎØ a É 0 ¡ f^′(a) = c ¡ 1. ðÕÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔØ {x_n} ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÔÅÍ, ÞÔÏ x_1 ≠ a, x_n = f(x_{n−1}) ÄÌÑ n ¿ 1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞}^{xn−a}_{cn} . 4. ðÕÓÔØ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [a; b] ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÔÅÍ ÓŒÏÊ- ÓÔŒÏÍ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ÒÁÚÒÙŒÁ ÆÕÎËÃÉÉ f ÌÅÖÁÔ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÍËÎÕÔÏÍ ÓÞÅÔÎÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ˚. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f ÉÎÔÅÇÒÉÒÕÅÍÁ ÎÁ ÜÔÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ.