íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, I ËÕÒÓ, 2007/08 ÕÞ.Ç. ìÉÓÔÏË N 9, 7 ÎÏÑÂÒÑ 2007 Ç.

1. ðÕÓÔØ f | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÎÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÆÕÎËÃÉÑ Ó ËÏÍÐÁËÔ- ÎÙÍ ÎÏÓÉÔÅÌÅÍ (ÎÏÓÉÔÅÌØ ÆÕÎËÃÉÉ | ÜÔÏ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÔÏÞÅË, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÔÌÉÞÎÁ ÏÔ ÎÕÌÑ). äÌÑ ÃÅÌÏÇÏ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÇÏ k ÐÏÌÏÖÉÍ a_k := ∫_{+∞} −∞ x^kf(x)dx

(ÐÏÄ ÉÎÔÅÇÒÁÌÏÍ ÏÔ −∞ ÄÏ +∞ ÐÏÎÉÍÁÅÔÓÑ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ÐÏ (ÌÀÂÏÍÕ) ÏÔ- ÒÅÚËÕ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÍÕ ÎÏÓÉÔÅÌØ ÆÕÎËÃÉÉ f). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÁ a_k, k = 0; 1; 2; : : : , ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÆÕÎËÃÉÀ f.

2. äÌÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 2ß] ÆÕÎËÃÉÉ f ÐÏÌÏÖÉÍ

a_k :=

∫_{2ß} 0 cos kxf(x)dx ;

k = 0; 1; 2; : : : ,

b_k :=

∫_{2ß} 0 sin kxf(x)dx ;

k = 1; 2; : : : äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÁ a_k, k = 0; 1; 2; : : : , É b_k, k = 1; 2; : : : , ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÆÕÎËÃÉÀ f.

3 (ÐÒÉÚÎÁË ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ çÁÕÓÓÁ). ðÕÓÔØ ∑_∞ i=1 a_i | ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÒÑÄ, c_n := n^2 ·

(_{an}

a_{n+1} − ˘ − ¯ n ) . ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ c_n ÏÇÒÁ- ÎÉÞÅÎÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ | ÅÓÌÉ ˘ ¿ 1 ÉÌÉ ˘ = 1, ¯ ¿ 1, ÔÏ ÒÑÄ ∑ a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ;

| ÅÓÌÉ ˘ ¡ 1 ÉÌÉ ˘ = 1, ¯ ≤ 1, ÔÏ ÒÑÄ ∑ a_i ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

4. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ (ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ, ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅ- ÍÙÅ) ÆÕÎËÃÉÉ, ÉÍÅÀÝÉÅ ÓÏŒÐÁÄÁÀÝÉÅ ÒÑÄÙ ôÅÊÌÏÒÁ Á) Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ?

Â) ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ (ÎÅÐÕÓÔÏÇÏ) ÉÎÔÅÒŒÁÌÁ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ? 5. œÙÐÉÓÁÔØ ÒÑÄÙ ôÅÊÌÏÒÁ ÆÕÎËÃÉÊ e^x, sin x, cos x, arcsin x, arctg x Œ ÎÕÌÅ É ÆÕÎËÃÉÉ ln x Œ ÅÄÉÎÉÃÅ É ŒÙÑÓÎÉÔØ, ÇÄÅ ÏÎÉ ÓÈÏÄÑÔÓÑ (Ë ÓÏÏÔ- ŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÆÕÎËÃÉÉ).

6. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ (ÏÔËÒÙÔÏÊ) ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ a ÒÑÄ ôÅÊÌÏÒÁ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÔÏÞËÅ a ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ g. äÏËÁ- ÚÁÔØ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ g ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁ É ÅÅ ÒÑÄ ôÅÊÌÏÒÁ Œ ÔÏÞËÅ a ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÍ.