íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ çåïíåôòéñ, ïóåîø 2007 ç.

ìåëãéñ 8

ëÒÁÔËÏÅ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ. éÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÓÔØ ÍÅÔÒÉËÉ ÐÒÉ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÈ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÔÅÏÒÅÍÙ 1 ÌÅËÃÉÉ 7. ðÏÌÏÖÉÍ ’(i) = c > 0. ôÅÐÅÒØ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ z ∈ H (ÔÏÞËÉ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ) ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ f : H → H ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ f(z) = i. ðÏÌÏÖÉÍ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ’(z) = c |f^′(z)|. ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ËÏÒÒÅËÔÎÏ: ÅÓÌÉ f_1; f_2 | ÄŒÁ ÔÁËÉÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ, ÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ g = f^{−1}_2 ∘ f_1 ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÔÏÞËÕ z. éÚ ÌÅÍÍÙ 1 ÌÅËÃÉÉ 7 ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ |g^′(z)| = 1; ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ ÏÂÒÁÔÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ g^′(z) = f^′_1(z)=f^′_2(z). ïÔÓÀÄÁ |f^′_1(z)| = |f^′_2(z)|.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ ‚ : [0; 1] → H | ËÒÉŒÁÑ, F : H → H | ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, É –(t)^{def}= F (‚(t)). åÓÌÉ f(–(t)) = i, ÔÏ (f ∘ F )(‚(t)) = i. ðÏ ÐÒÁŒÉÌÕ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ ÓÌÏÖÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ –^′(t) = F^′(‚(t))‚^′ (t). ôÅÐÅÒØ ’(–(t)) |–^′(t)| = c |f^′(–(t))–^′(t)| = c |f^′(–(t))F^′(‚(t))‚^′ (t)| = c |(f ∘ F )^′(‚(t))| |‚^′(t)| = ’(‚(t)) |‚^′(t)|. ïÔ- ÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ‘_’(–) =

∫_1 0 ’(–(t)) |–^′(t)| dt =

∫_1 0 ’(‚(t)) |‚^′(t)| dt = ‘_’(‚) | ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ- ŒÁÎÉÑ ÓÏÈÒÁÎÑÀÔ ÄÌÉÎÙ ËÒÉŒÙÈ.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ F : H → H | ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÊ ÐÅÒÅÎÏÓ ÎÁ ŒÅËÔÏÒ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÊ ÏÓÉ ÁÂÓÃÉÓÓ. ïÎ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ É, ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÍÅÔÒÉËÕ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÅŒËÌÉ- ÄÏŒÕ ÄÌÉÎÕ ÏÎ ÔÁËÖÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ. ïÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ ’ : H → R ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÁÂÓÃÉÓÓÙ ÔÏÞËÉ: ’ = ’(y). ïÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÙ ËÒÉŒÙÈ ÎÅ ÍÅÎÑÀÔÓÑ ÔÁËÖÅ É ÐÒÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÉ Ó(z)^{def}= −—z. ðÏ- ÓËÏÌØËÕ ËÁÖÄÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ H | ÌÉÂÏ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ, ÌÉÂÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ É c, ÄÌÉÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÎÅ ÍÅÎÑÅÔÓÑ ÐÒÉ ÌÀÂÙÈ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÈ.

äÏËÁÖÅÍ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ËÒÁÔÞÁÊÛÅÊ ËÒÉŒÏÊ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÊ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ a; b ∈ H, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚÏË ÐÒÑÍÏÊ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ (ab). áÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ ÍÏÖÎÏ ÄÏÂÉÔØÓÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ a É b ÌÅÖÁÌÉ ÎÁ ÏÄÎÏÍ ŒÅÒ- ÔÉËÁÌØÎÏÍ ÌÕÞÅ: a = (p; y_1), b = (p; y_2). ðÏÓËÏÌØËÕ ÍÅÔÒÉËÁ ÁÆÆÉÎÎÏ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁ, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÄÌÑ ÔÁËÉÈ ÔÏÞÅË. óÏÅÄÉÎÉÍ a É b ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ‚(t) = (‚_x(t); ‚_y(t)).

ìÅÍÍÁ 1. åÓÌÉ ‚_x ≠ const: (ÔÏ ÅÓÔØ ËÒÉŒÁÑ ‚ ÎÅ ÉÄÅÔ ÐÏ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÍÕ ÌÕÞÕ), ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÒÉŒÁÑ ‚_0, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÔÏÞËÉ a É b É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ‘_’(‚_0) < ‘_’(‚).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ ‚_0(t) = (p; ‚_y(t)) | ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ a É b. ôÏÇÄÁ ‘_’(‚) = ∫_1 0 ’(‚(t)) √ (‚^′_x(t))^2 + (‚^′_y (t))^2 dt =

∫_1 0 ’(‚_0(t)) √ (‚^′_x(t))^2 + (‚^′_y(t))^2 dt (ÐÏÓËÏÌØËÕ ’ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÁÂÓÃÉÓÓÙ ÔÏÞ-

ËÉ) >

∫_1 0 ’(‚_0(t)) |‚^′_y (t)| dt = ‘_’(‚_0). □

ðÕÓÔØ, ÄÌÑ ÏÐÒÅÌÄÅÌÅÎÎÏÓÔÉ, y_2 > y_1, Ô.Å. ÔÏÞËÁ b ÌÅÖÉÔ ŒÙÛÅ ÔÏÞËÉ a.

ìÅÍÍÁ 2. åÓÌÉ ËÒÉŒÁÑ ‚(t) = (p; ‚_y(t)) ÉÄÅÔ ÐÏ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÍÕ ÌÕÞÕ, ÎÏ ÎÅ ÍÏÎÏÔÏÎÎÁ (ÆÕÎËÃÉÑ ‚_y ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÅÊ), ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÒÉŒÁÑ ‚_0, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÔÏÞËÉ a É b É ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ‘_’(‚_0) < ‘_’(‚).

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. åÓÌÉ ‚_y ÎÅ ÍÏÎÏÔÏÎÎÁ, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÞÉÓÌÁ t_1 < t_2 ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ‚_y(t_1) = ‚_y(t_2). ðÕÓÔØ ∫_{t2}

t_1 ’(‚(t)) |‚

′(t)| dt^{def}= a; ÏÞÅŒÉÄÎÏ, a > 0. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÒÉŒÕÀ ‚_0(t) = (p; ‚_{0;y}(t)) ÔÁËÕÀ, ÞÔÏ ‚_{0;y}(t) = ‚_y (t) ÐÒÉ 0 ≤ t ≤ t_1 − " É t_2 + " ≤ t ≤ 1, ‚_{0;y}(t) = ‚_y (t_1) = ‚_y (t_2) ÐÒÉ t_1 ≤ t ≤ t_2, Á ÎÁ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁÈ (t_1 − "; t_1) É (t_2; t_2 +") ÆÕÎËÃÉÑ ‚_{0;y} ËÁË-ÔÏ ÓÇÌÁÖÅÎÁ (ÞÔÏÂÙ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÌÁ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ). ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ " É ÓÇÌÁÖÉŒÁÎÉÅ ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ

∫_{t1}

t_1−” ’(‚0(t)) |‚ ′ 0;y(t)| dt +

∫_{t2+”}

t_2 ’(‚0(t)) |‚ ′ 0;y(t)| dt < a. ôÏÇÄÁ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ‘_’(‚_0) < ‘_’(‚). □

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ ‚ ÉÄÅÔ ÐÏ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÍÕ ÌÕÞÕ: ‚(t) = (p; ‚_y(t)) É ‚_y ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÅÔ, ÔÁË ÞÔÏ ‚^′_y (t) ≥ 0. ôÏÇÄÁ ‘_’(‚) =

∫_1 0 ’(‚_y(t))‚^′_y (t) dt =

∫_{y2}

y_1 ’(y) dy (ÚÁÍÅÎÁ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ y = ‚y (t)) | ÉÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, Õ ŒÓÅÈ

ÔÁËÉÈ ËÒÉŒÙÈ ÏÄÉÎÁËÏŒÁÑ ÄÌÉÎÁ. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, %_’(a; b) = inf_{fl(0)=a;fl(1)=b} ‘_’(‚) =

∫_{y2}

y_1 ’(y) dy, ÐÒÉÞÅÍ ÎÉÖÎÑÑ

ÇÒÁÎØ ÄÏÓÔÉÇÁÅÔÓÑ ÎÁ ÌÀÂÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÉÄÕÝÅÊ ÏÔ a Ë b ŒÄÏÌØ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÇÏ ÌÕÞÁ. éÚ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÉÎŒÁÒÉÅÎÔÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÙ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ËÒÁÔÞÁÊÛÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÍÅÖÄÕ ÌÀÂÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ | ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÉÈ ÏÔÒÅÚÏË ÐÒÑÍÏÊ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ, ÐÒÏÈÏÄÉÍÙÊ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ.

áËÓÉÏÍÁ A6 ÔÅÐÅÒØ ÏÞÅŒÉÄÎÁ: ÄÌÉÎÁ ËÒÉŒÏÊ, ÓÏÓÔÁŒÌÅÎÎÏÊ ÉÚ ÏÔÒÅÚËÏŒ [a; b] É [b; c], ÒÁŒÎÁ ÄÌÉÎÅ ËÒÁÔÞÁÊÛÅÊ ËÒÉŒÏÊ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÊ a É c | ÉÚ ÌÅÍÍÙ 1 ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÄŒÁ ÏÔÒÅÚËÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. áËÓÉÏÍÁ A7: %(a; c) = %(a; b) + %(b; c), ÅÓÌÉ ÔÏÞËÁ b ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [a; c]. □

œ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ ŒÈÏÄÉÔ ÅÝÅ ÏÄÎÏ ÔÒÅÂÏŒÁÎÉÅ, ÎÁÚÙŒÁÅÍÏÅ ÁËÓÉÏÍÏÊ ÐÏÄŒÉÖÎÏÓÔÉ: 1

A8. äÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÆÌÁÇÏŒ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÏ ÄŒÉÖÅÎÉÅ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ ÏÄÉÎ ÆÌÁÇ Œ ÄÒÕÇÏÊ.

äÏÐÏÌÎÅÎÉÅ (Ë ÔÅÏÒÅÍÅ 1 ÌÅËÃÉÉ 7). íÅÔÒÉËÁ %_’ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÁËÓÉÏÍÅ A8

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. áÆÆÉÎÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ÓÏÈÒÁÎÑÀÔ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÉÚ ÁËÓÉÏÍ A6 É A7 ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÅÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ, ÁÆÆÉÎÎÏ. îÏ ÄÌÑ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ÁËÓÉÏÍÁ ÕÖÅ ÄÏËÁÚÁÎÁ | ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1 ÌÅËÃÉÉ 7. □

œÙÞÉÓÌÉÍ ÆÕÎËÃÉÀ ’. ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ f(z) = z=k, k > 0, ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ki Œ i. ôÅÐÅÒØ ’(ki) = Ó |f^′(ki)| = c=k. ðÏÓËÏÌØËÕ ’ ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ ÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ, ÉÍÅÅÍ ’(x; y) = Ó=y.

œÙÞÉÓÌÉÍ ÔÅÐÅÒØ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ % ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÑŒÎÏ.

ðÒÅÄÌÏÖÅÎÉÅ 1. ðÕÓÔØ z; w ∈ H | ÔÏÞËÉ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ. ôÏÇÄÁ

1) òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ %(z; w) ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ ÒÁŒÎÏ c ln[p; q; w; z], ÇÄÅ p; q | ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÏÊ (zw) Ó ÁÂÓÏÌÀÔÏÍ (p | ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÙ z, q | ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÙ w).

2) òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ %(z; w) ÒÁŒÎÏ c Arch(1 +^{|z−w|2}_{2 Im z Im w} ), ÇÄÅ Arch(t)^{def}= ln(t + √ t^2 − 1) | ÆÕÎËÃÉÑ, ÏÂÒÁÔÎÁÑ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÍÕ ËÏÓÉÎÕÓÕ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ ÓÎÁÞÁÌÁ z = iy_1; w = iy_2 É, ÄÌÑ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÓÔÉ, y_2 > y_1. ôÏÇÄÁ %(z; w) =

∫_{y2}

y_1 c dy y = c ln^{y2}_{y1} . úÁÍÅÔÉÍ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ (zw) ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÁÂÓÏÌÀÔ Œ ÔÏÞËÁÈ 0 É ∞, É y_2=y_1 = [0; ∞; w; z]. ðÏÓËÏÌØËÕ ÄŒÏÊÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔÓÑ ÐÒÉ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÈ, ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ÐÕÎËÔÁ 1.

äÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÐÕÎËÔÁ 2 ÚÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ŒÅÌÉÞÉÎÁ^{|z−w|2}_{2 Im z Im w} ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁ ÐÒÉ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ- ŒÁÎÉÑÈ f_{1;b}(z) = z + b (b ∈ R), f_{2;a}(z) = az (a > 0), f_3(z) = −—z É f_4(z) = 1=—z. äÌÑ f_1, f_2 É f_3 ÜÔÏ ÏÞÅ- ŒÉÄÎÏ; ÄÌÑ f_4 ÉÍÅÅÍ^{|1=z̄−1=w̄|2}

2 Im(1=z̄) Im(1=w̄) =

|z−w|^2 ·|z|^2|w|^2 2 Im z Im w·|z|^2|w|^2 = |z−w|^2 2 Im z Im w . äÏËÁÖÅÍ ÔÅÐÅÒØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÁÆÆÉÎÎÏÅ

ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ f_1{f_4. äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÅÓÌÉ f =^{az+b}_{cz+d} , ad − bc > 0, ÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ ÂÅÚ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÏÂÝÎÏÓÔÉ, ÞÔÏ c > 0 (ÓÌÕÞÁÊ c = 0 | ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ). ôÏÇÄÁ f =^a_c −^{ad−bc}_{c(cz+d)} =^a_c +^{ad−bc}_c f_4(f_3(cz + d)) = f_{1;a=c} ∘ f_{2;(ad−bc)=c} ∘ f_4 ∘ f_3 ∘ f_{1;d} ∘ f_{2;c}(z). óÌÕÞÁÊ

f =^{az̄+b}_{cz̄+d} ÒÁÚÂÉÒÁÅÔÓÑ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏ. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, ŒÅÌÉÞÉÎÁ Arch(1 +^{|z−w|2}_{2 Im z Im w} ) ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁ ÐÒÉ ŒÓÅÈ ÁÆ- ÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÈ. ó ÄÒÕÇÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ, ÅÓÌÉ z = iy_1, w = iy_2 | ÔÏÞËÉ ÍÎÉÍÏÊ ÏÓÉ, É y_2 > y_1, ÔÏ

Arch(1 +^{|z−w|2}

2 Im z Im w ) = Arch y^2_1 +y^2 2y_1y_2 = ln ( y^2_1 +y^2 2y_1y_2 + √( y^2_1 +y^2 2y_1y_2

)_2 − 1 ) = ln

(_{y21 +y2}

2y_1y_2 + y^2 −y^2_1 2y_1y_2 ) = ln^{y2}_{y1} . ôÁËÉÍ ÏÂÒÁ-

ÚÏÍ, ÄÌÑ ÔÏÞÅË ÍÎÉÍÏÊ ÏÓÉ ÆÏÒÍÕÌÁ ÐÕÎËÔÁ 2 ÄÁÅÔ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ. îÏ ÁÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ ÍÏÖÎÏ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ ÎÁ ÍÎÉÍÕÀ ÏÓØ. □