îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô çåïíåôòéñ, ïóåîø 2007 ç.

4. ðòïåëôéœîáñ äœïêóôœåîîïóôø

ðÕÓÔØ ‘ ⊂ R^3 | ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ŒÅËÔÏÒ (a; b; c) ≠ 0. óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÅÊ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ‘»⊂ R^3, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ ax + by + cz = 0.

úÁÄÁÞÁ 1. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ‘ → ‘»ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ËÏÒÒÅËÔÎÏ, Ô.Å. ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ŒÅËÔÏÒÁ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ. Â) ëÁËÏŒ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÓÍÙÓÌ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ‘»?

ôÅÍ ÓÁÍÙÍ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ É ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ Œ ÔÏÊ ÖÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. çÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ a É ÐÒÑÍÁÑ a»ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ a Œ b. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÏÎÏ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ a»Œ b»?

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÒÑÍÁÑ ‘ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ a; b ∈ RP^2, ÔÏ ‘ = c», ÇÄÅ c = a»∩ b».

úÁÄÁÞÁ 4. Á) ëÁËÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ äÅÚÁÒÇÁ (\ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ", ÚÁ- ÄÁÞÁ 4) ÚÁÍÅÎÉÔØ ŒÓÅ ÏÂSSÅËÔÙ (ÔÏÞËÉ É ÐÒÑÍÙÅ) ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÍÉ? Â) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÐÒÏ ÔÅÏÒÅÍÕ ðÁÐÐÁ (\ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ", ÚÁÄÁÞÁ 3).

úÁÄÁÞÁ 5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ p ∈ RP^2 ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ x^2 + y^2 = 1 ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÑÍÁÑ p» ËÁÓÁÅÔÓÑ ÜÔÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË p ∈ RP^2 ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ p» ËÁÓÁÅÔÓÑ ËÒÉŒÏÊ Q, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ ax^2 + by^2 + cxy + dx + ey + f = 0, ÏÂÒÁÚÕÅÔ ËÒÉŒÕÀ Q», ÚÁÄÁŒÁÅÍÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ ÔÁËÏÇÏ ÖÅ ŒÉÄÁ: a^′x^2 + b^′y^2 + c^′xy + d^′x + e^′y + f^′ = 0. œÙÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ a^′; : : :; f^′. Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Q»)»= Q.

úÁÄÁÞÁ 6. ëÁËÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ, ÅÓÌÉ Œ ÔÅÏÒÅÍÅ ðÁÓËÁÌÑ (\ðÒÏÅËÔÉŒÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ", ÚÁÄÁÞÁ 11) ÚÁÍÅÎÉÔØ ŒÓÅ ÏÂSSÅËÔÙ (ÔÏÞËÉ, ÐÒÑÍÙÅ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ) ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÍÉ?