1. úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ (14.09.07)

1. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ˙_n ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÓÌÏŒ ÄÌÉÎÙ n Œ ÁÌÆÁŒÉÔÅ ÉÚ r ÂÕËŒ (ŒÓÑËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÂÕËŒ ÓÞÉ- ÔÁÅÔÓÑ ÓÌÏŒÏÍ) É P_n(!) = 1=|˙_n|, ! ∈ ˙_n. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÐÅÒŒÁÑ ÂÕËŒÁ ÓÌÕÞÁÊÎÏ ŒÙÂÒÁÎÎÏÇÏ ÓÌÏŒÁ ÓÏŒÐÁÄÅÔ Ó ÐÅÒŒÏÊ ÂÕËŒÏÊ ÁÌÆÁŒÉÔÁ.

2. âÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ ÓÌÏŒÁ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 1 ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÏÎÉ ÐÅÒÅÈÏ- ÄÑÔ ÄÒÕÇ Œ ÄÒÕÇÁ ÐÒÉ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÅ ÂÕËŒ. ðÕÓÔØ ˙ | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÓÌÏŒ É ŒÓÅ ËÌÁÓÓÙ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÉÍÅÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÅ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ Œ ÓÌÏŒÁÈ ÉÚ ÓÌÕÞÁÊÎÏ ŒÙ- ÂÒÁÎÎÏÇÏ ËÌÁÓÓÁ ÐÅÒŒÁÑ ÂÕËŒÁ ÁÌÆÁŒÉÔÁ ŒÓÔÒÅÔÉÔÓÑ ÄŒÁÖÄÙ. 3. âÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ˙_n, n ∈ N, ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ! = (!_1; : : :; !_n), !_i ∈ {0; 1}, É

P_n(!) = p^{!1+···+!n} (1 − p)^{n−!1 −···−!n} ;

ÇÄÅ p ∈ [0; 1] ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÏ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸_i = ¸_i(!) ÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ ¸_i(!) = !_i, i = 1; : : :; n. ðÕÓÔØ 1 ≤ l ≤ n, 1 ≤ i_1 ≤ · · · ≤ i_l ≤ n É x_1; : : :; x_l ∈ {0; 1}. îÁÊÔÉ P_n(¸_i = x_1; : : :; ¸_l = x_l). 4. œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 3 ÎÁÊÔÉ p_n(k) := P_n(

∑_n i=1 ¸_i = k), k = 0; : : :; n.

5. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ p_n(k) ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 4 ÐÒÉ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎ- ÎÏÍ n ÎÁ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÓÔØ ÐÏ k. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ lim_{n→∞} max_{1≤k≤n} p_n(k) = 0.

6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ŒÓÑËÏÍ ” ¿ 0

lim_{n→∞} ∑ k:|^k_n −p|¡”

p_n(k) = 1:

7. ðÕÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ˙_n, n ∈ N, ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÎÕÌÅÊ É ÅÄÉÎÉÃ ÄÌÉÎÙ n, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÄŒÅ ÅÄÉÎÉÃÙ ÎÅ ÓÔÏÑÔ ÒÑÄÏÍ, É ÐÕÓÔØ P_n(!) = 1=|˙_n| ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ! ∈ ˙_n. œŒÅÄÅÍ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸_i ÔÁË ÖÅ, ËÁË Œ ÚÁÄÁÞÅ 3. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÅÄÅÌ ÐÒÉ n → ∞ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ P_n(¸_1)?

8. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ˙_n, n ∈ N, ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÌÏÍÁÎÙÈ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÔÏÞËÁÈ ÒÅÛÅÔËÉ Z^2 É ÓÏ ÚŒÅÎØÑÍÉ, ÉÍÅÀÝÉÍÉ ÎÁËÌÏÎ ±45^o Ë ÇÏÒÉÚÏÎÔÁÌØÎÏÊ ÏÓÉ, ŒÙÈÏÄÑÝÉÈ ÉÚ ÔÏÞËÉ (0; 0). œÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ËÁÖÄÏÊ ÌÏÍÁÎÏÊ, ÚÁËÁÎÞÉŒÁÀÝÅÊÓÑ Œ ÔÏÞËÅ (x; y), ÒÁŒÎÁ p^{(x+y)=2}(1 − p)^{(x−y)=2}, ÇÄÅ p ∈ (0; 1) ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÏ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ p ¿ 1=2, ÔÏ ÐÒÉ n → ∞ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ÌÏÍÁÎÁÑ ÎÉ ÒÁÚÕ ÎÅ ÐÏÐÁÄÅÔ Œ ÎÉÖÎÀÀ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ.

9. ðÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ˙_n ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ! = (!_0 : : : ; !_n), ! ∈ Z^2, ÐÒÉÞÅÍ !_0 = (0; 0) É ÅÓÌÉ !_k = (x_k; y_k), k = 0; : : :; n − 1, ÔÏ !_k ∈ {(x_k + 1; y_k); (x_k; y_k + 1)}. œÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ P_n(!) ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ P_n(!) = p(w_1) : : :p(!_n), ÇÄÅ p(!_k) = p(x_k; y_k) =^{xk}_{k+1} , ÅÓÌÉ x_k = x_{k−1} + 1, É p(!_k) = p(x_k; y_k) =^{yk}_{k+1} , ÅÓÌÉ y_k = y_{k−1} + 1, k ≥ 1. äÏ- ËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ∑ !∈� P_n(!) = 1. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ !_n = (x; y), x + y = n.