2. úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ (21.09.07)

úÁÄÁÞÉ ÐÏ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÉËÅ

1. óÞÉÔÁÑ, ÞÔÏ Œ ÇÏÄÕ 365 ÄÎÅÊ, ÎÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ Œ ÇÒÕÐÐÅ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÊ ÉÚ n ÞÅÌÏŒÅË, ÎÉËÁËÉÅ ÄŒÁ ÞÅÌÏŒÅËÁ ÎÅ ÒÏÄÉÌÉÓØ Œ ÏÄÉÎ ÄÅÎØ. õËÁÚÁÔØ ÐÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ n, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÜÔÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ¡ 1=2.

2. éÚ ÑÝÉËÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ k ËÒÁÓÎÙÈ É r ÞÅÒÎÙÈ ÛÁÒÏŒ, ÉÚŒÌÅËÁÀÔ ÎÁÕÇÁÄ n ÛÁÒÏŒ (ÛÁÒÙ ÏÄÎÏÇÏ ÃŒÅÔÁ ÎÅÒÁÚÌÉÞÉÍÙ). îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÂÕÄÅÔ ÒÏŒÎÏ k_1 ËÒÁÓÎÙÈ.

3. œ ÏÚÅÒÅ ÉÍÅÅÔÓÑ ÎÅÉÚŒÅÓÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ N ÒÙÂ. þÔÏÂÙ ÏÃÅÎÉÔØ ÜÔÏ ÞÉ- ÓÌÏ, ŒÙÌÁŒÌÉŒÁÀÔ n ÒÙÂ, ÍÅÔÑÔ ÉÈ É ŒÙÐÕÓËÁÀÔ ÏÂÒÁÔÎÏ. úÁÔÅÍ ÓÎÏŒÁ ŒÙÌÁŒÌÉŒÁÀÔ n ÒÙÂ (ËÁËÉÅ ÐÏÐÁÄÕÔÓÑ) É ÓÕÄÑÔ ÏÂ N ÐÏ ÞÉÓÌÕ ÍÅÞÅÎÙÈ ÒÙÂ ŒÏ ŒÔÏÒÏÍ ÕÌÏŒÅ. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ p_k(N; n) ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÞÉ- ÓÌÏ ÒÁŒÎÏ k. îÁÊÔÉ N, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÜÔÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÍÁËÉÍÁÌØÎÁ (ÐÒÉ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÙÈ n É k).

4. éÄÑ ÎÁ ÜËÚÁÍÅÎ, ÓÔÕÄÅÎÔ á ÚÎÁÅÔ k ÂÉÌÅÔÏŒ ÉÚ ÏÂÝÅÇÏ ÞÉÓÌÁ n. ðÅ- ÒÅÄ ÎÁÞÁÌÏÍ ÜËÚÁÍÅÎÁ ÓÔÕÄÅÎÔÙ ÄÏÇÏŒÁÒÉŒÁÀÔÓÑ, Œ ËÁËÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ ÏÎÉ ÂÕÄÕÔ ŒÙÔÁÓËÉŒÁÔØ ÂÉÌÅÔÙ. óÞÉÔÁÑ, ÞÔÏ ÂÉÌÅÔÙ ŒÙÔÁÓËÉŒÁÀÔÓÑ ÎÁÕ- ÇÁÄ, ŒÙÑÓÎÉÔØ, ÚÁŒÉÓÉÔ ÌÉ ÏÔ ÜÔÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ, ÞÔÏ ÓÔÕÄÅÎÔ á ŒÙÔÁÝÉÔ ÚÎÁËÏÍÙÊ ÅÍÕ ÂÉÌÅÔ.

5. œ ÏÆÉÓÅ ÔÏÒÇÏŒÏÊ ÆÉÒÍÙ ÂÙÌÉ ÎÁÄÐÉÓÁÎÙ ËÏÎŒÅÒÔÙ ÄÌÑ ÐÉÓÅÍ, ÁÄÒÅ- ÓÏŒÁÎÎÙÈ n ËÌÉÅÎÔÁÍ, ÎÏ ÐÏ ÒÁÓÓÅÑÎÎÏÓÔÉ ÓÏÔÒÕÄÎÉËÁ ÐÉÓØÍÁ ÂÙÌÉ ÒÁÚ- ÌÏÖÅÎÙ ÐÏ ÎÉÍ Œ ÓÌÕÞÁÊÎÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏ ÐÉÓØÍÏ ÐÏÐÁÌÏ Œ ÓŒÏÊ ËÏÎŒÅÒÔ, É ÐÒÅÄÅÌ ÜÔÏÊ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÐÒÉ n → ∞. 6. ó ÐÏÍÏÝØÀ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÙÈ ÓÏÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ n∑ k=0 (−1)^kC^k_n = 0; n∑ k=0 (C^k_n)^2 = C^n_{2n}:

úÁÄÁÞÉ Ï ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ

7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÚÎÁÞÅÎÉÊ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ P (A), ÇÄÅ A ÐÒÏ- ÂÅÇÁÅÔ œ-ÁÌÇÅÂÒÕ ÓÏÂÙÔÉÊ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ (ÐÏÌÅÚÎÏ ŒÎÁÞÁÌÅ ÒÁÓ- ÓÍÏÔÒÅÔØ ÓÌÕÞÁÊ, ËÏÇÄÁ ˙ | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÉÌÉ ÓÞÅÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ É ŒÓÅ ÅÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÓÏÂÙÔÉÑÍÉ).

8. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÏÂÙÔÉÊ A; B; C, ËÏÔÒÙÅ ÚÁ- ŒÉÓÉÍÙ Œ ÓÏŒÏËÕÐÎÏÓÔÉ. ëÁËÏŒÁ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁÑ ÍÏÝÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ˙, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÍÏÇÕÔ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÔØ ÔÁËÉÅ ÓÏÂÙÔÉÑ?

9. ðÒÉ ËÁÖÄÏÍ n ∈ N ÐÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ n + 1 ÚÁŒÉÓÉÍÙÈ Œ ÓÏŒÏËÕÐÎÏÓÔÉ ÓÏÂÙÔÉÊ, ËÁÖÄÙÅ n ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ Œ ÓÏŒÏËÕÐÎÏÓÔÉ. 10. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÉÈ ÓÏÂÙÔÉÊ A; B; C, ÞÔÏ A É C ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ, B É C ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ, ÎÏ A ∪ B É C ÚÁŒÉÓÉÍÙ.