3. úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ (28.09.07)

1. ðÏ n ÑÝÉËÁÍ ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÀÔ n + 2 ÛÁÒÏŒ (ÛÁÒÙ ÒÁÚÌÉÞÉÍÙ | ÓÔÁÔÉÓÔÉËÁ íÁËÓŒÅÌÌÁ{âÏÌØÃÍÁÎÁ). îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ Œ ËÁÖÄÏÍ ÑÝÉËÅ ÂÕÄÅÔ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÉÎ ÛÁÒ.

2. ïÔÒÅÚÏË ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÒÑÄÁ ´ = [1; mn] ÒÁÚÂÉÔ ÎÁ m ÒÁŒÎÙÈ ÏÔÒÅÚ- ËÏŒ ´_i ÄÌÉÎÙ n. éÚ ´ ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ŒÙÂÉÒÁÅÔÓÑ k ≥ n ÞÉÓÅÌ. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÅÓÔØ ÞÉÓÌÁ ÉÚ ŒÓÅÈ ´_i.

3. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ˙ | ÓÞÅÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, F | ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÅÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ É F_1 | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ œ-ÁÌÇÅÂÒÁ, F_1 ⊂ F. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÎÁ (˙; F_1) ÚÁÄÁÎÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÁÑ ÍÅÒÁ, ÔÏ ÅÅ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏÄÏÌÖÉÔØ ÎÁ (˙; F).

4. äÏËÁÚÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÏÓÕÝÅÓÔŒÌÅÎÉÑ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏÇÏ ÓÏÂÙÔÉÑ ÉÚ ÚÁÄÁÎÎÙÈ ÓÏÂÙÔÉÊ A_1; : : :; A_n: P( n⋃ i=1 A_i) = n∑ k=1 (−1)^{k−1}S_k; ÇÄÅ S_k = ∑ i_1¡···¡i_k

P(A_{i1} : : :A_{ik} ):

5. ðÕÓÔØ p^m_n | ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÏÓÕÝÅÓÔŒÌÅÎÉÑ ÒÏŒÎÏ m ÓÏÂÙÔÉÊ ÉÚ A_1; : : :; A_n (ÓÍ. ÚÁÄÁÞÕ 4) É p^{m+}_n | ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÏÓÕÝÅÓÔŒÌÅÎÉÑ ÎÅ ÍÅÎÅÅ m ÓÏÂÙ- ÔÉÊ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

p^m_n = n−m∑ k=0 (−1)^kC^m_{m+k}S_{m+k} ;

É ŒÙŒÅÓÔÉ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ p^{m+}_n .

6. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÐÒÉÍÅÒ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÓÏÂÙÔÉÊ A_1; A_2; : : :, ÄÌÑ ËÏ- ÔÏÒÏÊ lim_{n→∞} P(A_n) = 0 É ∑ n P( —A_nA_{n+1}) ¡ ∞ (ÇÄÅ —A_n = ˙ \ A_n), ÎÏ ∑ n P(A_n) = ∞.

7. œÙÑÓÎÉÔØ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÎÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ (˙; F; P), ÇÄÅ ˙ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÞÅÔÙÒÅÈ ÔÏÞÅË, ÉÍÅÀÝÉÈ ÒÁŒÎÙÅ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ, ÄŒÅ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ Ð.Î. ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ. ëÁË ÂÕÄÅÔ ŒÙÇÌÑÄÅÔØ ÏÔŒÅÔ, ÅÓÌÉ 4 ÔÏÞËÉ ÚÁÍÅÎÉÔØ ÎÁ n ÔÏÞÅË?

8. ðÕÓÔØ ˙ | ÏÔÒÅÚÏË [0; 1] Ó ÂÏÒÅÌÅŒÓËÏÊ œ-ÁÌÇÅÂÒÏÊ F É ÍÅÒÏÊ ìÅÂÅÇÁ P. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÎÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ (˙; F; P) ÄŒÅ ÎÅÚÁ- ŒÉÓÉÍÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ÏÄÎÁ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁŒÎÁ sin !, Á ÄÒÕÇÁÑ, ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÏÊ Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1.