6. úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ (09.11.07)

1. îÁ ÏÔÒÅÚÏË [0; 1] ÂÒÏÓÁÀÔ ÄŒÅ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎ- ÎÙÅ ÔÏÞËÉ. îÁÊÔÉ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÄÌÉÎÙ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ÔÒÅÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÜÔÉ ÔÏÞËÉ ÒÁÚÂÉŒÁÀÔ ÏÔÒÅÚÏË [0; 1].

2. ðÕÓÔØ ¸_1; ¸_2; : : : | ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏ- ÔÏÒÙÈ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÅ 1 Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ p ∈ (0; 1) É ÚÎÁÞÅÎÉÅ 0 Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ q = 1 − p. ðÕÓÔØ ¸ = ∑_∞ n=1 ˘^n¸_n, ÇÄÅ ˘ = fi^{−1}. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ F_¸ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÔÏ- ÖÄÅÓÔŒÕ F_¸(x) = pF_¸(fix−1)+qF_¸(fix). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ F_¸ | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.

3. îÁÊÔÉ ÓŒÅÒÔËÕ ÄŒÕÈ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ ðÕÁÓÓÏÎÁ Ó ÐÁÒÁÍÅÔÒÁÍÉ ˘_1 É ˘_2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

4. îÁÊÔÉ ÓŒÅÒÔËÕ ÄŒÕÈ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÙÈ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1] É ÄŒÕÈ `-ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ Ó ÏÄÎÉÍ É ÔÅÍ ÖÅ ÍÁÓÛÔÁÂÎÙÍ ÐÁÒÁÍÅÔÒÏÍ ˘.

5. îÁÊÔÉ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ É ÄÉÓÐÅÒÓÉÀ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÒÁÓÐÒÅÄÅ- ÌÅÎÉÊ: Á) ÐÕÁÓÓÏÎÏŒÓËÏÇÏ, Â) ÎÏÒÍÁÌØÎÏÇÏ, Œ) `-ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, Ç) ÒÁÓ- ÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ëÏÛÉ.

6. éÚ ÓÏÓÕÄÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÇÏ a ËÒÁÓÎÙÈ É b ÂÅÌÙÈ ÛÁÒÏŒ, ÉÚŒÌÅËÁÅÔÓÑ ÓÌÕÞÁÊÎÙÊ ÎÁÂÏÒ, ÓÏÓÔÏÑÝÉÊ ÉÚ n ÛÁÒÏŒ (ŒÓÅ ÔÁËÉÅ ÎÁÂÏÒÙ ÓÞÉÔÁÀÔÓÑ ÒÁŒÎÏŒÅÒÏÑÔÎÙÍÉ). îÁÊÔÉ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ, ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ É ÄÉÓÐÅÒÓÉÀ ÞÉÓÌÁ ËÒÁÓÎÙÈ ÛÁÒÏŒ Œ ÜÔÏÍ ÎÁÂÏÒÅ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÒÉ ŒÙÞÉ- ÓÌÅÎÉÉ ÍÏÍÅÎÔÏŒ ÐÏÌÅÚÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÓÉÔÕÁÃÉÀ, ËÏÇÄÁ ÛÁÒÙ ÉÚŒÌÅËÁ- ÀÔÓÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ.)

7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸ ÓÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ Œ Z_+ ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ M¸ = ∑_∞ n=1 P(¸ ≥ n).

8. óÌÕÞÁÊÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ ¸^{(n)} = (¸^{(n)}_1 ; : : :; ¸^{(n)}_{n+1}) ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ n-ÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅÒÙ ÒÁÄÉÕÓÁ √ n. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ n → ∞ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸^{(n)}_1 ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë ÎÏÒÍÁÌØÎÏÍÕ (Œ ÓÍÙÓÌÅ ÐÏÔÏÞÅÞÎÏÊ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÆÕÎËÃÉÉ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ).

9. ëÁÖÄÏÍÕ ÓÌÕÞÁÊÎÏÍÕ ŒÅËÔÏÒÕ ¸ = (¸_1; : : :; ¸_n), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ M¸^2_i ¡ ∞ ÐÒÉ i = 1; : : :; n, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ËÏŒÁÒÉÁÃÉÏÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ (ÍÁÔÒÉÃÁ ËÏŒÁÒÉÁÃÉÊ) C = (c_{i;j} ), ÇÄÅ c_{i;j} = cov(¸_i; ¸_j). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ËÏŒÁ- ÒÉÁÃÉÏÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÁÃÁ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ.

10. óÌÕÞÁÊÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ ¸ = (¸_1; : : :; ¸_n) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÁÕÓÓÏŒÓËÉÍ (ÎÏÒ- ÍÁÌØÎÙÍ), ÅÓÌÉ ŒÓÑËÁÑ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ c_1¸_1 + · · ·+ c_n¸_n ÉÍÅÅÔ ÎÏÒ- ÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ (ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ, ÓÏÓÒÅÄÏÔÏÞÅÎÎÏÅ Œ ÔÏÞËÅ, ÔÁËÖÅ ÓÞÉÔÁÅÔÓÑ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÍ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ¸ = (¸_1; ¸_2) | ÇÁÕÓÓÏŒÓËÉÊ ŒÅËÔÏÒ É cov(¸_1; ¸_2) = 0, ÔÏ ¸_1 É ¸_2 ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ.

11. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÁÕÓÓÏŒÓËÉÊ ŒÅËÔÏÒ ÉÍÅÅÔ ÐÌÏÔÎÏÓÔØ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ Œ ÔÏÍ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ËÏŒÁÒÉÁÃÉÏÎÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ ÎÅŒÙÒÏ- ÖÄÅÎÎÁ.