üËÚÁÍÅÎ (21.01.08) 1. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ Œ n ÉÓÐÙÔÁÎÉÑÈ âÅÒÎÕÌÌÉ Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏ- ÓÔØÀ ÕÓÐÅÈÁ p ∈ [0; 1] ÞÉÓÌÏ ÕÓÐÅÈÏŒ ÂÕÄÅÔ ÞÅÔÎÙÍ, Á ÔÁËÖÅ ÐÒÅÄÅÌ ÜÔÏÊ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÐÒÉ n → ∞.

2. ðÕÓÔØ ¸; ȷ | ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ÉÍÅÀÝÉÅ ÐÏËÁÚÁ- ÔÅÌØÎÏÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ Ó ÐÁÒÁÍÅÔÒÏÍ ˘. îÁÊÔÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ x^2 + ¸x + ȷ^2 = 0 ÉÍÅÅÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ.

3. îÁÊÔÉ ÐÒÅÄÅÌ lim_{x→∞} lim_{n→∞}^1_{2n}

∑_{N (n;x)} k=1 C^k_n; ÇÄÅ N(n; x) =

[_{n+x}√_n 2 ] . 4. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÐÒÉÍÅÒ ÔÁËÉÈ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ ¸ É ȷ, ÞÔÏ¸ É ¸ + ȷ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÙ.

5. ðÕÓÔØ A^0, B^0 | ÄŒÁ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÓÏÂÙÔÉÊ É A, B | ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÅ ÉÍÉ œ-ÁÌÇÅÂÒÙ. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÐÒÉÍÅÒ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ A^0 É B^0 ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ, Á A É B | ÎÅÔ.

6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ X; Y; Z ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ É ÒÁŒ- ÎÏÍÅÒÎÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÙ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1], ÔÏ ÔÁË ÖÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÓÌÕ- ÞÁÊÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ (XY )^Z .

7. ðÕÓÔØ F (x; y) = 1 ÐÒÉ x; y ≥ 0; x + y ≥ 1 É F (x; y) = 0 ŒÏ ŒÓÅÈ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ (x; y) ∈ R. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ F ÆÕÎËÃÉÅÊ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ËÁËÏÇÏ-ÌÉÂÏ ÄŒÕÍÅÒÎÏÇÏ ÓÌÕÞÁÊÎÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÁ?

8. ðÕÓÔØ ¸_1; ¸_2; : : : | ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏ- ÔÏÒÙÈ ÉÍÅÅÔ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ Ó ÎÕÌÅŒÙÍ ÓÒÅÄÎÉÍ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ x ∈ R P ( max 1≤k≤n (¸_1 + · · · + ¸_k) ¿ x ) ≤ 2P(¸_1 + · · · + ¸_n ¿ x):

9. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÄÉÓÐÅÒÓÉÑ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ¸, ÐÒÉÎÉÍÁÀÝÅÊ ÚÎÁ- ÞÅÎÉÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [a; b], ÒÁŒÎÁ (b − a)^2=4. îÁÊÔÉ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ¸.

10. ðÕÓÔØ ¸_1; ¸_2; : : : | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÒÁÓ- ÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ Ó ÃÅÌÏÞÉÓÌÅÎÎÙÍÉ ÚÎÁÞÅÎÉÑÍÉ, S_n = ∑_n

i=1 ¸_i É X_n =

{_{Sn} 2 } =^{Sn}_2 −

[_{Sn} 2 ] | ÄÒÏÂÎÁÑ ÞÁÓÔØ S_n=2. œ ÐÒÅÄ- ÐÏÌÏÖÅÎÉÉ, ÞÔÏ P(¸_n = 1)P(¸_n = 2) ¿ 0, ÎÁÊÔÉ ÐÒÅÄÅÌ ÐÒÉ n → ∞ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ X_n.

11. ðÕÓÔØ ¸ | ÓÌÕÞÁÊÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ Ó ÆÕÎËÃÉÅÊ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ F_¸ É ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ’_¸. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÅÌ

lim_{T →∞} 1 2T ∫_T −T |’_¸|^2dt

ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÒÁŒÅÎ ÓÕÍÍÅ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÓËÁÞËÏŒ ÆÕÎËÃÉÉ F_¸.

12. ðÕÓÔØ ¸_1; ¸_2; : : : | ÏÄÎÏÒÏÄÎÁÑ ÃÅÐØ íÁÒËÏŒÁ Ó ÔÒÅÍÑ ÓÏÓÔÏÑÎÉÑÍÉ, a; b; c, É Œ ÅÅ ÍÁÔÒÉÃÅ ÐÅÒÅÈÏÄÎÙÈ ŒÅÒÏÔÎÏÓÔÅÊ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ, ËÒÏÍÅ ÄÉÁ- ÇÏÎÁÌØÎÙÈ, ÒÁŒÎÙ 1=2. ðÕÓÔØ ȷ_n | ÞÉÓÌÏ ÔÅÈ i ∈ {1; : : :; n}, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ¸_i = c. îÁÊÔÉ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞} D

(_{ȷn} n ) . óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ lim_{n→∞}(Dȷ_n)=n?

13. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ ¸_1; ¸_2; : : : ÐÒÉ ŒÓÑËÏÍ ” ¿ 0 ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÕÓÌÏŒÉÅ ∑ n P(|¸_n| ¿ ”), ÔÏ lim_{n→∞} ¸_n = 0 Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ 1.