íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ 6.11.2008

òÑÄÙ{I

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÞÉÓÌÏŒÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÒÑÄ, ÞÁ- ÓÔÉÞÎÙÅ ÓÕÍÍÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÜÔÕ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ” ¿ 0 ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÏÅ N ∈ N, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ n ⩾ N É ŒÓÅÈ k ⩾ 0 ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ |^{n+k} ∑ i=n a_i| ¡ ”. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÔÏ lim_{i→∞} a_i = 0.

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÑÄ ∑ a_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ˘ ∈ R ÒÑÄ ∑ ˘a_i ÔÏÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ É ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁŒÎÁ˘ ∑ a_i; ÅÓÌÉ, ËÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÒÑÄ ∑ b_i ÓÈÏÄÉÔÓÑ, ÔÏ ÒÑÄ ∑ (a_i + b_i) ÔÏÖÅ ÓÈÏÄÉÔÓÑ É ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁŒÎÁ ∑ a_i + ∑ b_i.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ Ó ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÍÉ ÞÌÅÎÁÍÉ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÞÁÓÔÉÞÎÙÅ ÓÕÍÍÙ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 5. îÅ ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÉÎÔÅÇÒÁÌØÎÙÊ ÐÒÉÚÎÁË, ÉÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÒÑÄÙ ÎÁ ÓÈÏÄÉ- ÍÏÓÔØ: 1) ∑ n 1 n ; 2) ∑ n 1 n^{1+ffi}

(ffi ¿ 0); 3) ∑ n 1 n ln n

; 4) ∑ n 1 n ln(ln n) . úÁÄÁÞÁ 6. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÒÑÄÙ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ: 1) ∑ n x^nn! n^n

(x ⩾ 0); 2) ∑ n ( n − 1 n + 1

)_{n(n−1)}

; 3) ∑ n ( 1 + cos n 2 + cos n

)_{2n−ln n} ; 4) ∑ n 1 n^p . úÁÄÁÞÁ 7. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÔÁËÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ff_1 ¿ ff_2 ¿ ff_3 ¿ : : : → 0, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ n 1 n^{1+ffn}

1) ÓÈÏÄÉÔÓÑ; 2) ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 8. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÒÑÄÙ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ: 1) ∑ n 1 n ln^p n

; 2) ∑ n √ n! (2 + √ 1)(2 + √ 2) : : : (2 + √ n) ; 3) ∑ n ( 1 √ n − √ ln n + 1 n ) ; 4) ∑ n | cos 2^n| n ; 5) ∑ n cos n n . úÁÄÁÞÁ 9. ðÕÓÔØ

Ø(n) = { 1; ÅÓÌÉ Œ ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ n ÎÅÔ 7 0; ÉÎÁÞÅ

óÈÏÄÉÔÓÑ ÌÉ ÒÑÄ ∑ n Ø(n) n ? úÁÄÁÞÁ 10. ðÕÓÔØ {a_n} | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÓÔÒÅÍÑ- ÝÁÑÓÑ Ë ÎÕÌÀ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ n a_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ ⇐⇒ ÒÑÄ ∑ n 2^na_2n ÓÈÏÄÉÔÓÑ: