íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ 13.11.2008

òÑÄÙ{II. çÉÐÅÒÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÌÅÎÙ ÕÓÌÏŒÎÏ ÓÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ÒÑÄÁ ÍÏÖÎÏ ÐÅÒÅÓÔÁŒÉÔØ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÅÇÏ ÞÁÓÔÉÞÎÙÅ ÓÕÍÍÙ ÓÔÒÅÍÉÌÉÓØ 1) Ë +∞; 2) Ë −∞.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ ÒÑÄÙ^∞ ∑ i=1 a_i É^∞ ∑ j=1 b_j ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÑÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ^∞ ∑ i;j=1

a_ib_j

ÔÁËÖÅ ÁÂÓÏÌÀÔÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ (ÐÒÉ ÌÀÂÏÊ ÎÕÍÅÒÁÃÉÉ ÅÇÏ ÞÌÅÎÏŒ) É ÞÔÏ ÅÇÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁŒÎÁ (^∞∑ i=1 a_i )(^∞∑ j=1 b_j ) . úÁÄÁÞÁ 3.^∗ þÅÍÕ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÁ ÕÓÌÏŒÎÏ ÓÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ÒÑÄÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÐÏÓÌÅ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ ÅÇÏ ÞÌÅÎÏŒ?

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ

F (ff; fi; fl; x) = 1 + ∞∑ n=1 ff(ff + 1) : : : (ff + n − 1)fi(fi + 1) : : : (fi + n − 1) n!fl(fl + 1) : : : (fl + n − 1) x^n

(ÇÄÅ ff; fi; fl; x ¿ 0).

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ !(x) = F (ff; fi; fl; x) ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÇÉÐÅÒÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÍÕ ÕÒÁŒÎÅÎÉÀ x(1 − x)!^{′′} + (fl − (ff + fi + 1)x)!^′ − fffi! = 0:

äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ: 2) (1 + z)^n = F (−n; 1; 1; −z); 3) ln ( 1 + z 1 − z ) = 2zF ( 1 2 ; 1; 3 2 ; z^2 ) ; 4) ln(1 + z) = zF (1; 1; 2; −z); 5) arcsin z = zF ( 1 2 ; 1 2 ; 3 2 ; z^2 ) ; 6) arctg z = zF ( 1 2 ; 1; 3 2 ; −z^2 ) ; 7) exp(z) = lim_{b→∞} F ( 1; b; 1; z b ) .