
Àëãåáðà 3-4

Ãðóïïû ïðåäïîëîãàþòñÿ êîíå÷íûìè, ïðåäñòàâëåíèÿ êîìïëåêñíûìè.

Ýðìèòîâî ïðîèçâåäåíèå íà ïðîñòðàíñòâå êîìïëåêñíîçíà÷íûõ ôóíêöèé

çàäàåòñÿ ôîðìóëîé
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Ôóíêöèÿ íàçûâàåòñÿ öåíòðàëüíîé åñëè îíà ïðèíèìàåò îäèíàêîâûå

çíà÷åíèÿ íà ñîïðÿæåííûõ ýëåìåíòàõ.

1. Ïóñòü V1 è V2 � íåèçîìîðôíûå íåïðèâîäèìûå ïðåäñòàâëåíèÿ êîíå÷íîé
ãðóïïû G; à h � ïðîèçâîëüíîå ëèíåéíîå îòîáðàæåíèå V1 â V2. Äîêàæèòå
÷òî óñðåäíåíèå h ðàâíî íóëþ.

2. Ïóñòü V � íåïðèâîäèìîå ïðåäñòàâëåíèå êîíå÷íîé ãðóïïûG ñòåïåíè

n; h � ïðîèçâîëüíîå ëèíåéíîå îòîáðàæåíèå V â ñåáÿ. Äîêàæèòå ÷òî

óñðåäíåíèå h äåéñòâóåò óìíîæåíèåì íà Tr(h)/n.
3. Âû÷èñëèòå ìàòðè÷íûå ýëåìåíòû óñðåäíåííûõ ëèíåéíûõ îòîáðàæåíèé

èç çàäà÷ 1. 2.

4. Äëÿ óíèòàðíîãî ïðåäñòàâëåíèé âûâåäèòå ñîîòíîøåíèÿ îðòîãîíàëüíîñòè

äëÿ ìàòðè÷íûõ ýëåìåíòîâ ïðåäñòàâëåíèé â óíèòàðíûõ áàçèñàõ.

5. Äîêàæèòå ÷òî ýëåìåíò èç öåíòðà ãðóïïîâîé àëãåáðû äåéñòâóåò â

íåïðèâîäèìîì ïðåäñòàâëåíèè óìíîæåíèåì íà ñïàðèâàíèå ýòîãî ýëåìåíòà

ñ õàðàêòåðîì ïðåäñòàâëåíèÿ.

6. Äîêàæèòå ÷òî ýëåìåíò èç öåíòðà ãðóïïîâîé àëãåáðû íåòðèâèàëüíî

äåéñòâóåò â ðåãóëÿðíîì ïðåäñòàâëåíèè.

7. Äîêàæèòå ÷òî õàðàêòåðû íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé îáðàçóþò

áàçèñ öåíòðàëüíûõ ôóíêöèé íà ãðóïïå. Ñòàëî áûòü ÷èñëî íåèçîìîðôíûõ

íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé ðàâíî ÷èñëó êëàñîâ ñîïðÿæåííîñòè ýëåìåíòîâ

ãðóïïû.

8. Ïðåäñòàâëåíèå íåïðèâîäèìî òèòòê êâàäðàò åãî õàðàêòåðà ðàâåí

åäèíèöå.

9. Êðàòíîñòü âõîæäåíèÿ íåïðèâîäèìîãî ïðåäñòàâëåíèÿ â ëþáîå ðàâíà

ýðìèòîâó ïðîèçâåäåíèþ õàðàêòåðà ýòîãî ïðåäñòàâëåíèÿ ñ õàðàêòåðîì

íåïðèâîäèìîãî.

10. Íàéäèòå õàðàêòåð ðåãóëÿðíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ. Âû÷èñëèòå êðàòíîñòü

âõîæäåíèÿ íåïðèâîäèìîãî ïðåäñòàâëåíèÿ â ðåãóëÿðíîå.
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