
Àëãåáðà 3-?

Íàïîìíèì ÷òî ãîìîëîãè÷åñêèé êîìïëåêñ Øåâàëëå C∗(g, V ) àëãåáðû
Ëè g ñî çíà÷åíèÿìè â ïðåäñòàâëåíèè (V, ρ) ñóòü

∧
g⊗V ñ äèôôåíöèàëîì

δ = D1 +D2,

D1(g1∧g2∧· · ·∧gn+1) =
∑
i<j

(−1)i+j+1[gi, gj]∧g1∧g2 · · ·∧ĝi∧· · ·∧ĝj∧· · ·∧gn+1)

D2c(g1 ∧ g2 · · · ∧ gn+1) =
∑
i

(−1)i+1ρ(gi)c(g1 ∧ g2 · · · ∧ ĝi · · · ∧ gn+1).

Ïóñòü C̃ ïîäêîìïëåêñ êîìïëåêñà C. Ãîìîòîïèåé C íà C̃ íàçûâàåòñÿ
îòîáðàæåíèå h ñòåïåíè −1 (íàâñòðå÷ó äèôôåðåíöèàëó) òàêîå ÷òî h(C̃) ⊂
C̃ è hd+ dh = ImodC̃.

1. Äîêàæèòå ÷òî åñëè ñóùåñòâóåò ãîìîòîïèÿ C íà C̃ òî H∗(C) = H∗C̃
2. Ïóñòü a - àáåëåâà àëãåáðà Ëè à)îïîçíàéòå åå óíèâåðñàëüíóþ îáåðòûâàþùóþ

U(a) á) Íàéäèòå ãîìîëîãèè a ñ êîåôôèöèåíòàìè â U(a); äëÿ ÷åãî èññëåäóéòå
îòîáðàæåíèå

H(g1 ∧ g2 ∧ · · · ∧ gm|h1h2 · · ·hn) =
n∑

j=1

hjg1 ∧ g2 ∧ · · · ∧ gm|h1h2 · · ·hi · · ·hn.

3. Äëÿ ïðîèçâîëüíîé êîíå÷íîìåðíîé àëãåáðû Ëè g íàéäèòå ãîìîëîãèè
g ñ êîåôôèöèåíòàìè â U(g); äëÿ ÷åãî âîñïîëüçóéòåñü ÏÁÂ è ôèëüòðàöèåé
íà êîìïëåêñå Øåâàëëå ïîëó÷åííîé êîìáèíèðîâàíèåì ÏÁÂ-ôèëüòðàöèè
è ãëóïîé ôèëüòðàöèè íà êîìïëåêñå è ïðåäûäóùåé çàäà÷åé.

Äëÿ ïàðû h ⊂ g è h-ïðåäñòàâëåíèÿ V èíäóöèðîâàííûì ïðåäñòàâëåíèåì
IndV (òàê æå êàê äëÿ ãðóïï) íàçûâàåòñÿ

U(g)⊗U(h) V.

4. Íàéäèòå ãîìîëîãèè èíäóöèðîâàííîãî ïðåäñòàâëåíèÿ.
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