ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, 2-Ê ËÕÒÓ. ìÉÓÔÏË 2. n-ÓŒÑÚÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ. 14 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2011

ðÒÏ ÔÏÞËÉ x_1, . . . , x_k Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R^n ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ Œ ÏÂÝÅÍ ÐÏÌÏÖÅÎÉÉ, ÅÓÌÉ ÌÀÂÙÅ m+1 ÉÚ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÍ (m−1)- ÍÅÒÎÏÍ ÁÆÆÉÎÎÏÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÒÉ m ≤ n.

1. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ k Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R^n ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ k ÔÏÞÅË ÏÂÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ.

Â) œÙÂÅÒÅÍ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ t_1; : : : ; t_k É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ R^n ÔÏÞ- ËÉ (t_i; t^2_i ; t^3_i ; : : : ; t^n_i ), ÇÄÅ i = 1; : : : ; k. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÔÏÞËÉ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ÏÂÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ.

2. œÅÒÛÉÎÙ ÄŒÕÈ ÓÉÍÐÌÅËÓÏŒ, p-ÍÅÒÎÏÇÏ É q-ÍÅÒÎÏÇÏ, ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ÏÂÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ. ëÁËÏŒÏ ÄÏÌÖÎÏ ÂÙÔØ n (ÐÒÉ ÄÁÎÎÙÈ p É q), ÞÔÏÂÙ ÓÉÍÐÌÅËÓÙ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÌÉÓØ?

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ n-ÓŒÑÚÎÙÊ CW -ËÏÍÐÌÅËÓ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÅÎ CW -ËÏÍÐÌÅËÓÕ, Õ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÅÓÔØ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÁ ŒÅÒÛÉÎÁ É ÎÅÔ k-ÍÅÒÎÙÈ ËÌÅ- ÔÏË, ÇÄÅ 1 ≤ k ≤ n.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ CW -ËÏÍÐÌÅËÓ X Ó ÏÄÎÏÊ ŒÅÒÛÉÎÏÊ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÊ k-ÍÅÒÎÙÈ ËÌÅÔÏË, ÇÄÅ 1 ≤ k ≤ n, n-ÓŒÑÚÅÎ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ n-ÍÅÒÎÙÊ n-ÓŒÑÚÎÙÊ CW -ËÏÍÐÌÅËÓ ÓÔÑÇÉŒÁÅÍ.

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 6{8 ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ X | n-ÓŒÑÚÎÙÊ CW -ËÏÍÐÌÅËÓ, Y | m-ÓŒÑÚÎÙÊ CW -ËÏÍÐÌÅËÓ (ÏÂÁ ËÏÍÐÌÅËÓÁ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÅ).

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ˚X | (n + 1)-ÓŒÑÚÎÙÊ ËÏÍÐÌÅËÓ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ∧ Y | (n + m + 1)-ÓŒÑÚÎÙÊ ËÏÍÐÌÅËÓ;

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ X ∗ Y | (n + m + 2)-ÓŒÑÚÎÙÊ ËÏÍÐÌÅËÓ.

äÌÑ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X ÍÏÖÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÅÇÏ n-À ÓÉÍ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÕÀ ÓÔÅÐÅÎØ SP^n(X) ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. îÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ X^n = X × · · · × X ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÇÒÕÐÐÁ S_n: œ(x_1; : : : ; x_n) = (x_{œ(1)}; : : : ; x_{œ(n)}). æÁËÔÏÒ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X^n ÐÏ ÜÔÏÍÕ ÄÅÊÓÔŒÉÀ | ÜÔÏ É ÅÓÔØ SP^n(X).

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ SP^n(C P^1 ) ≈ C P^n .

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ SP^n(RP^2 ) ≈ RP^{2n} .