ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, 2-Ê ËÕÒÓ. ìÉÓÔÏË 6. íÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ. ïÒÉÅÎ- ÔÉÒÕÅÍÏÓÔØ. 12 ÏËÔÑÂÒÑ 2011

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ ÍÏÖÎÏ ŒŒÅÓÔÉ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÇÌÁÄËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ: Á) S^n; Â) RP^n ; Œ) C P^n ; Ç) T^n (n-ÍÅÒÎÙÊ ÔÏÒ).

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÇÌÁÄËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ÍÏÖÎÏ ŒŒÅÓÔÉ ÎÁ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ G_{k;n} k-ÍÅÒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ É ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ G^+_{k;n} ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÈ k-ÍÅÒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ n-ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ.

3. ðÕÓÔØ (x_0 : x_1 : · · · : x_n) | ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ RP^n . ëÁË ÓŒÑ- ÚÁÎÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÏÄÎÏÇÏ É ÔÏÇÏ ÖÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÏÌÑ Œ ËÁÒÔÅ x_1=x_0, x_2=x_0, . . . , x_n=x_0 É Œ ËÁÒÔÅ x_0=x_1, x_2=x_1, . . . , x_n=x_1?

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G_{k;n} ≈ G_{n−k;n}.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ T S^n ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ Ë ÓÆÅÒÅ ÇÏ- ÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÕ Œ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ C^{n+1} , ÚÁÄÁÎÎÏÍÕ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ z^2_1 + · · · + z^2_{n+1} = 1.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G^+_{2;4} ≈ S^2 × S^2.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËŒÁÄÒÉËÁ Œ C P^{n−1} , ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ z^2_1 +· · ·+z^2_n = 0, ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÎÁ G^+_{2;n}. âÏÌÅÅ ÔÏÇÏ, ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÉÚÍÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ÉÚÍÅÎÅÎÉÀ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÍÏÖÎÏ ÄŒÕÌÉÓÔÎÏ ÎÁËÒÙÔØ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ.

10. ïÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙ ÌÉ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ: Á) RP^n ; Â) C P^n ?

11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ G^+_{k;n} ŒÓÅÇÄÁ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏ.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ çÒÁÓÓÍÁÎÁ G_{k;n} ÏÒÉÅÎÔÉ- ÒÕÅÍÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ n ÞčÔÎÏ. (ïÄÎÏ ÉÚ ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÄÏËÁÚÁ- ÔÅÌØÓÔŒ ÓÏÓÔÏÉÔ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÇÒÕÐÐÙ SO(n) ÎÁ G_{k;n} ÓÏ ÓÔÁÃÉÏÎÁÒÎÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ (O(k) × O(n − k)) ∩ SO(n) É ÐÏÐÙÔÁÔØÓÑ ÒÁÚÎÅÓÔÉ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÜÔÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ).